
รายวิชา คณิตศาสตร์

รหัสวิชา ค22101  ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 2
ผู้สอน ครนูงคน์ุช  สุกใส

เรื่อง จ านวนตรรกยะ



จ านวนตรรกยะ



เรื่อง ทศนิยมซ  า (2)

ใบงานที ่2



ข้อ 5. จงเขียน 6. ሶ9 ሶ1 ในรูปเศษส่วน
วิธีท า           ให้   a   =  6. ሶ9 ሶ1

จะได้   a   = …………………  ..…..(1)
(1)  ……. ;  ……….. = ………………    ..…..(2)
(2) − (1)   ;  ……….. = ……………… 

a   = ………………685

99

691.919191
99a 685

100a100
6.919191…



ข้อ 6. จงเขียน 0.5 ሶ3 ሶ4 ในรูปเศษส่วน
วิธีท า           ให้   a   =  0.5 ሶ3 ሶ4

จะได้   a   = 0.5343434…    ..…..(1)
(1)  ……. ;  ……….. = ………………      ..…..(2)
(2) − (1)   ;  ……….. =  ……………… 

a   = ………………52.9

99

53.4343434
99a 52.9

100a100

=   
529

990

× 10

× 10



ข้อ 7. จงเขียน 1.72 ሶ4 ในรูปเศษส่วน
วิธีท า           ให้   a   =  1.72 ሶ4

จะได้   a   = ………………    ..…..(1)
(1)  ……. ;  ……….. = ………………     ..…..(2)
(2) − (1)   ;  ……….. =  ……………… 

a   = ………………15.52

9

17.24444
9a 15.52

10a10

=   
1,552

900

1.72444…

× 100

× 100



ข้อ 8. จงเขียน 5. ሶ42 ሶ6 ในรูปเศษส่วน
วิธีท า            ให้   a   =   5. ሶ42 ሶ6

จะได้   a   = ………………………..    ..…..(1)
(1)  …..…. ;  ……….. = ……………………..…    ..…..(2)
(2) − (1)    ;  ……….. =    ……………… 

a   =    ………………5,421

999

5,426.426426
999a 5,421

1,000a1,000
5.426426426…



การเปลี่ยนทศนิยมซ้ าให้อยู่ในรูปเศษสว่น ตัวส่วน
จะมีเลข 9 เท่ากับจ านวนต าแหน่งทศนิยมซ้ า

และต่อด้วยเลข 0 เท่ากับจ านวนต าแหน่งที่
ไม่เป็นทศนิยมซ้ าหลังจุดทศนิยม 

ข้อค้นพบจากใบงานที่ 2



การแปลงทศนิยมซ  าให้เป็นเศษส่วน

ทศนิยมซ  า เศษส่วน
0. ሶ1

0. ሶ2

0. ሶ3

0. ሶ4

1

9
2

9
3

9
𝟒

𝟗

ชุดที่ 1



การแปลงทศนิยมซ  าให้เป็นเศษส่วน

ทศนิยมซ  า เศษส่วน

0. ሶ5

0. ሶ7

0. ሶ8

𝟓

𝟗
𝟕

𝟗
𝟖

𝟗

ชุดที่ 1



การแปลงทศนิยมซ  าให้เป็นเศษส่วน

ทศนิยมซ  า เศษส่วน

0. ሶ1 ሶ2

0. ሶ3 ሶ5

0. ሶ6 ሶ4

12

99

35

99
64

99

ชุดที่ 2



การแปลงทศนิยมซ  าให้เป็นเศษส่วน

ทศนิยมซ  า เศษส่วน

0. ሶ5 ሶ1

0. ሶ7 ሶ5

0. ሶ8 ሶ3

𝟓𝟏

𝟗𝟗
𝟕𝟓

𝟗𝟗
𝟖𝟑

𝟗𝟗

ชุดที่ 2



การแปลงทศนิยมซ  าให้เป็นเศษส่วน

ทศนิยมซ  า เศษส่วน

0. 2 ሶ3 ሶ4

0. 5 ሶ1 ሶ6

0. 8 ሶ6 ሶ5

𝟐𝟑𝟒 − 𝟐

𝟗𝟗𝟎
หรือ 𝟐𝟑𝟐

𝟗𝟗𝟎

ชุดที่ 3

𝟓𝟏𝟔 − 𝟓

𝟗𝟗𝟎
หรือ 𝟓𝟏𝟏

𝟗𝟗𝟎

𝟖𝟔𝟓 − 𝟖

𝟗𝟗𝟎
หรือ 𝟖𝟓𝟕

𝟗𝟗𝟎



การแปลงทศนิยมซ  าให้เป็นเศษส่วน

ทศนิยมซ  า เศษส่วน

0. 4 ሶ9 ሶ1

0. 7 ሶ3 ሶ8

0. 9 ሶ1 ሶ7

𝟒𝟗𝟏 − 𝟒

𝟗𝟗𝟎
หรือ 𝟒𝟖𝟕

𝟗𝟗𝟎

ชุดที่ 3

𝟕𝟑𝟖 − 𝟕

𝟗𝟗𝟎
หรือ 𝟕𝟑𝟏

𝟗𝟗𝟎

𝟗𝟏𝟕 − 𝟗

𝟗𝟗𝟎
หรือ 𝟗𝟎𝟖

𝟗𝟗𝟎



ทศนิยมซ้ า  1  ต าแหน่ง   ตัวส่วน   9
ทศนิยมซ้ า  2  ต าแหน่ง   ตัวส่วน   99
ทศนิยมซ้ า  3  ต าแหน่ง   ตัวส่วน   999
ทศนิยมซ้ า  4  ต าแหน่ง   ตัวส่วน   9999

กรณีที่ 1 ทศนิยมซ้ าทุกตัว



ทศนิยมซ้ า = ตัวเลขหลังทศนิยมทั้งหมด −ตัวเลขทศนิยมที่ไม่ซ้ า
เลข 9 เท่าจ านวนทศนิยมที่ซ้ า ตามด้วย 0 เท่ากับจ านวนทศนิยมที่ไม่ซ้ า

กรณีที่ 2 ทศนิยมซ้ าบางตัว



เช่น
0. ሶ7 =
0. ሶ4 ሶ8 =
0. 5 ሶ2 =
0. 2 ሶ3 ሶ6 =

7

9

48

99

52 − 5

90
=   

47

90

236 − 2

990
=   

234

990



การใช้จ านวนตรรกยะในชีวิตประจ าวัน

คุณแม่มีลูกเกดอยู่  1 กล่อง เมื่อแบ่งให้ลูก 
3 คน เท่า ๆ กัน จะแบ่งได้คนละ 1 ÷ 3 
ซึ่งเท่ากับ 0. ሶ3 ของกล่อง  จึงกล่าวได้ว่า

ลูกแต่ละคนได้ลูกเกด  𝟏
𝟑

ของกล่อง



การใช้จ านวนตรรกยะในชีวิตประจ าวัน

ชูใจซื้อกล้วยหอมมาหนึ่งหวี ราคา 28 บาท 
มีกล้วยอยู่ 9 ผล ชูใจค านวณราคากล้วยหอม
ได้ผลละ 28 ÷ 9 = 3. ሶ1 บาท 
เขาจึงประมาณกล้วยหอมราคาผลละ 3 บาท



การใช้จ านวนตรรกยะในชีวิตประจ าวัน
ครอบครัวมะลิมสีมาชิก 6 คน ไปรับประทานอาหาร

เย็นที่สวนอาหารแห่งหน่ึง คิดเป็นเงิน 1,120 บาท 
เมื่อค านวณค่าอาหารต่อคนแลว้ได้ 186. ሶ6 บาท 
มะลิจึงประมาณเป็นจ านวนเต็มสิบ แล้วบอกพ่อว่า

ค่าอาหารต่อคนประมาณ 190  บาท



การใช้จ านวนตรรกยะในชีวิตประจ าวัน
แก้ว ก้อย และก้อง ร่วมกันซื้อของขวัญให้เพื่อน

เป็นเงิน 325 บาท 
1. แต่ละคนต้องจ่ายเงินจ านวนเท่าไร
2. ในทางปฏิบัติแต่ละคนจะจ่ายเงินสดได้จริง

ตามจ านวนในข้อ 1) หรือไม่ เพราะเหตุใด



วิธีท า แก้ว ก้อย และก้อง ร่วมกันซื้อของขวัญเป็น
เงิน   325 บาท
ดังน้ัน  แต่ละคนต้องจ่ายเงนิ  325

3
=  108. ሶ3 บาท

1) แต่ละคนต้องจ่ายเงินจ านวนเทา่ไร



2) ในทางปฎิบัตแิต่ละคนจะจ่ายเงินสดได้ตามจริงในข้อ 1) 
หรือไม่ เพราะเหตุใด

ไม่ได้  เพราะเหรียญที่มีเป็นเหรียญ  25 สตางค์ และ 
50 สตางค์ ซึ่งไม่สามารถรวมเป็น 33 สตางค์ได้



3) นักเรียนจะแก้ปัญหาอย่างไร

อาจใช้วิธีการปัดเศษขึ้นหรือลงตามความ
เหมาะสม เพื่อให้ได้ผลรวมเป็น 325 บาท



แบบที่ 1    108.25 , 108.25 และ 108.50 บาท

แบบที่ 2    108.50 , 108.50 และ 108 บาท

แบบที่ 3    108 , 108 และ  109 บาท

3) นักเรียนจะแก้ปัญหาอย่างไร



เป็นจ านวนตรรกยะหรือไม่

1. ผลบวกของจ านวนตรรกยะกับจ านวนตรรกยะ
2. ผลต่างของจ านวนตรรกยะกับจ านวนตรรกยะ
3. ผลคูณของจ านวนตรรกยะกับจ านวนตรรกยะ
4. จ านวนตรรกยะหารด้วยจ านวนตรรกยะ
ที่ไม่เท่ากับศูนย์

เป็นจ านวนตรรกยะหรือไม่
เป็น
เป็น
เป็น

เป็น



1)  2 1

5

2)   3.2
1.3

3)   2
3

+ 5
7

4)  -3.56 – 4.81

จ านวนในแต่ละข้อต่อไปนี้เป็นจ านวนตรรกยะหรือไม่

เป็น=  
11

5

= 
3.2

1.3
×

10

10
=  

32

13

= 
14

21
+

15

21
=  

29

21

= -8.37  = 
−837

100

เป็น

เป็น

เป็น



5) -4.6 × 0.7
6)   3

7
× 2

1

2

7) -5.6 ÷ 1.1

8) −3
5
÷ 6

จ านวนในแต่ละข้อต่อไปนี้เป็นจ านวนตรรกยะหรือไม่

เป็น=  -3.22     =  
−322

100

= 3

7
×

5

2
=  

15

14

= −5.6

1.1
×

10

10
=  

−56

11

เป็น

เป็น

เป็น= −3

5
×

1

6
=  

−3

30



คือ จ านวนที่เขียนแทนได้ด้วยเศษส่วน  
เมื่อ a และ b เป็นจ านวนเต็ม 

ที่ b  0

จ านวนตรรกยะ

ใบงานหน่วยที่ 2 แผนที่ 1 ทศนิยมซ้ำ(1)MAT22101-7-4-6-62.pdf


จ านวนเต็มบวก
ได้แก่ 1, 2, 3, …

ศูนย์
ได้แก่ 0

จ านวนเต็มลบ
ได้แก่ -1, -2, -3, …

จ านวนตรรกยะ

จ านวนเต็ม จ านวนตรรกยะที่ไม่ใช่จ านวนเต็ม

เช่น  3
7
, 0.6 , 3. ሶ1 ሶ8, 1.234   

แผนผัง



เรื่อง จ านวนอตรรกยะ



จ านวนที่ไม่สามารถเขียนในรูปเศษสว่น  
เมื่อ a และ b เป็นจ านวนเต็ม 

และ b  0
หรือเขียนเป็นทศนิยมไม่ซ้ า 

จ านวนอตรรกยะ
คือ

ใบงานหน่วยที่ 2 แผนที่ 1 ทศนิยมซ้ำ(1)MAT22101-7-4-6-62.pdf


เรามาพิจารณาใบงานที่ 3
เรื่อง  จ านวนอตรรกยะ

กันก่อนนะคะ

ใบงานหน่วยที่ 2 แผนที่ 1 ทศนิยมซ้ำ(1)MAT22101-7-4-6-62.pdf


จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส จะได้ว่า
a2 =     12 +    12

a2 =     1    +    1
a2 =     2

a  a   =     2 

มารู้จักจ านวนอตรรกยะกัน



เริ่มจากการลองแทนค่า x ด้วยจ านวนเต็มบวก

x
x2

จากตารางจะได้ว่า  x มีค่าอยู่ระหว่าง 1 กับ 2

1 2
1 4



แทนค่า x เป็นทศนิยมหน่ึงต าแหน่ง

x

x2

จากตารางจะได้ว่า  x มีค่าอยู่ระหว่าง 1.4 กับ 1.5

1.1 1.2 1.3 1.4 1.5

1.21 1.44 1.69 1.96 2.25



แทนค่า x เป็นทศนิยมสองต าแหน่ง

x

x2

จากตารางจะได้ว่า x มีค่าอยู่ระหว่าง 1.41 กับ 1.42

1.41 1.42 1.43

1.9881 2.0164 2.0449



แทนค่า x เป็นทศนิยมสามต าแหน่ง

x

x2

จากตารางจะได้ว่า  x มีค่าอยู่ระหว่าง 1.414 กับ 1.415

1.411 1.412 1.413 1.414 1.415
1.990921 1.993744 1.996569 1.999396 2.002225



แทนค่า x เป็นทศนิยมต าแหน่งถัด ๆไป

x

x2

จะได้ว่า  x มีค่าอยู่ระหว่าง 1.4142 กับ 1.4143

1.4141 1.4142 1.4143

1.99967881 1.99996164 2.00024449



ถ้าหาค่า x ต่อไปอีกเรื่อย ๆ จะพบว่า 
1.41421356237309…

ซึ่งยังมีค่าต่อไปเรื่อย ๆ และ
ไม่เป็นทศนิยมซ้ า 

จึงไม่สามารถเขียนอยู่ในรูปเศษส่วน



เมื่อไม่สามารถแทน x ได้ด้วยเศษส่วนหรือทศนยิมซ้ า 
จึงจ าเป็นต้องแทน x ด้วยจ านวนชนิดใหม่โดยใช้

เครื่องหมายกรณฑ์ ( 𝟏) ดังน้ันจึงเขียนสัญลักษณ์

2 แทนจ านวนบวกที่ยกก าลังสองแล้วได้ 2



เราจึงใช้สัญลักษณ์  2 (อ่านว่า รากที่สองที่เป็นบวกของ 2)
แทนจ านวนดังกล่าว

จึงได้ว่า   x2 =   2
2   = 2  2 =  2

2

x2 = 2
2

x    =    2



จ านวนลบเมื่อยกก าลังสอง 
จะได้ผลลัพธ์เป็นจ านวนบวก 
เช่น  (−3)  (−3) = 9  หรือ

(−4)  (−4) = 16  



ดังนั้น  − 2

(อ่านว่า “รากท่ีสองที่เป็นลบของ 2”)  
ซึ่งยกก าลังสองแล้วมีค่าเท่ากับ 2 ด้วย



ถ้า   x2 =   2    เมื่อ  x เป็นจ านวนใด ๆ 
จะได้ x =   2 และ x  =  − 2

ถ้า   a2 =   5   เมื่อ  a เป็นจ านวนใด ๆ 
จะได้ a =   5 และ a  =  − 5



ถ้า   b2 =  12   เมื่อ  b เป็นจ านวนใด ๆ 
จะได้ b =   12 และ b  =  − 12

ถ้า   c2 =   34   เมื่อ  c เป็นจ านวนใด ๆ 
จะได้ c =   34 และ c  =  − 34



ค่ารากที่สองของ 6 ได้แก่ 6 และ − 6

จะได้ว่า 6
2 =  6 และ − 6

2 =  6
ค่ารากที่สองของ 8 ได้แก่ 8 และ − 8

จะได้ว่า 8
2 =  8 และ − 8

2 =  8

มองอีกมุมมองอีกมุม



ค่ารากที่สองของ 10 ได้แก่  10 และ − 10

จะได้ว่า 10
2 =  10 และ − 10

2 =  10
ค่ารากที่สองของ 15 ได้แก่ 15 และ − 15

จะได้ว่า 15
2 =  15 และ − 15

2 =  15

มองอีกมุมมองอีกมุม



1. − 8 เป็นรากที่สองของ ..............
2. 21 เป็นรากที่สองของ ..............
3. 125 เป็นรากที่สองของ ..............
4. − 25 เป็นรากที่สองของ ..............
5. 6

2 มีค่าเท่ากับ ...............

ช่วยหาค าตอบกันหน่อย
8
21
125
25

6



6. − 15
2 มีค่าเท่ากับ ..............

7. 64
2 มีค่าเท่ากับ ..............

8. − 50
2 มีค่าเท่ากับ ..............

9.  ค่ารากที่สองของ 20 ได้แก่ ............ และ.......... 
10. ค่ารากที่สองของ 17 ได้แก่ ........... และ.......... 

ช่วยหาค าตอบกันหน่อย

15
64
50

20 − 20

17 − 17



จ านวนที่ไม่สามารถเขียนในรูปเศษสว่น  
เมื่อ a และ b เป็นจ านวนเต็ม 

และ b  0
หรือเขียนเป็นทศนิยมไม่ซ้ า 

จ านวนอตรรกยะ
คือ

ใบงานหน่วยที่ 2 แผนที่ 1 ทศนิยมซ้ำ(1)MAT22101-7-4-6-62.pdf

