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ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3   ภาคเรียนที่ 2   ปีการศึกษา 2560

รายวิชา คณิตศาสตร์ ค23102

1.	 จำ�นวน	 3	 ชั่วโมง/สัปดาห ์

	 จำ�นวน	 60	 ชั่วโมง/ภาคเรียน 

2.	 ผู้เขียนคู่มือ

	 ชื่อ	 ว่าที่ร้อยตรีหญิงชุติมา อ่อนตีบ 

	 ตำ�แหน่ง	 ครูผู้สอน

	 โทรศัพท์	 	 	 032-522345

	 โทรสาร	 032-520478, 032-522345

	 E-mail :	 Chu.Chutima22@gmail.com

	 สถานที่ทำ�งาน	 โรงเรียนวังไกลกังวล (ฝ่ายมัธยม)

	 	 ตำ�บลหัวหิน อำ�เภอหัวหิน จังหวัดประจวบคีรีขันธ์ 77110

รายวิชาพื้นฐาน
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สาระท่ี 4  พีชคณิต 
มาตรฐาน ค 4.2 	 ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์อื่น ๆ แทนสถานการณ์

ต่าง ๆ ตลอดจนแปลความหมายและน�ำไปใช้แก้ปัญหา

ตัวชี้วัด 	 ม. 3/1	 	 ใช้ความรู้เกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวในการแก้ปัญหา  พร้อมทั้งตระหนักถึง	

	 	 	 ความสมเหตุสมผลของค�ำตอบ

สาระท่ี 5  การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น
มาตรฐาน ค 5.1 	 เข้าใจและใช้วิธีการทางสถิติในการวิเคราะห์ข้อมูล

ตัวชี้วัด 	 ม. 3/1	 	 ก�ำหนดประเด็นและเขียนข้อค�ำถามเก่ียวกับปัญหาหรือสถานการณ์ต่าง ๆ  รวมทั้งก�ำหนด	

	 	 	 วิธีการศึกษาและการเก็บรวบรวมข้อมูลที่เหมาะสม

	 ม. 3/2	 	 หาค่าเฉล่ียเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยมของข้อมูลที่ไม่ได้แจกแจงความถี่ และเลือก	

	 	 	 ใช้ได้อย่างเหมาะสม 

 	 ม. 3/3	 	 น�ำเสนอข้อมูลในรูปแบบที่เหมาะสม

	 ม. 3/4	 	 อ่านและแปลความหมาย และวิเคราะห์ข้อมูลที่ได้จากการน�ำเสนอ	

มาตรฐาน ค 5.2	 ใช้วิธีการทางสถิติและความรู ้เกี่ยวกับความน่าจะเป็นในการคาดการณ์ได้อย่าง 

สมเหตุสมผล 	

ตัวชี้วัด 	 ม. 3/1	 	 หาความน่าจะเป็นของเหตุการณ์จากการทดลองสุ่มท่ีผลแต่ละตัวมีโอกาสเกิดข้ึนเท่า   กัน 	

	 	 	 และใช้ความรู้เกี่ยวกับความน่าจะเป็นในการคาดการณ์ได้อย่างสมเหตุสมผล

รายวิชา คณิตศาสตร์
รหัสวิชา ค23102

จ�ำนวน 1.5 หน่วยกิต  รวมเวลา 60 ชั่วโมง

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3  ภาคเรียนที่ 2  ปีการศึกษา 2560

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด
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มาตรฐาน ค 5.3	 ใช้ความรู้เกี่ยวกับสถิติและความน่าจะเป็นช่วยในการตัดสินใจและแก้ปัญหา

ตัวชี้วัด 	 ม. 3/1	 	 ใช้ความรู้เกี่ยวกับสถิติและความน่าจะเป็นประกอบการตัดสินใจในสถานการณ์ต่าง ๆ 

	 ม. 3/2	 	 อภิปรายถึงความคลาดเคลื่อนที่อาจเกิดขึ้นได้จากการน�ำเสนอ

สาระท่ี 6  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์
มาตรฐาน ค 6.1 	 มีความสามารถในการแก้ปัญหา การให้เหตุผล การส่ือสาร การส่ือความหมายทาง

คณติศาสตร์ และการน�ำเสนอ การเช่ือมโยงความรูต่้าง ๆ  ทางคณิตศาสตร์ และเชือ่มโยง 

คณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์

ตัวชี้วัด 	 ม. 3/1	 	 ใช้วิธีการที่หลากหลายแก้ปัญหา

 	 ม. 3/2 		 ใช้ความรู้ ทักษะ และกระบวนการทางคณิตศาสตร์ และเทคโนโลยีในการแก้ปัญหาใน	

	 	 	 สถานการณ์ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม

	 ม. 3/3 		 ให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจและสรุปผลได้อย่างเหมาะสม

	 ม. 3/4 		 ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร การสื่อความหมาย และการน�ำเสนอ	

	 	 	 ได้อย่างถูกต้องและชัดเจน

	 ม. 3/5	 	 เช่ือมโยงความรู ้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ และน�ำความรู้ หลักการ กระบวนการทาง	

	 	 	 คณิตศาสตร์ไปเชื่อมโยงกับศาสตร์อื่น ๆ 

	 ม. 3/6	 	 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์
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ค�ำอธิบายรายวิชาพื้นฐาน

ศึกษา  และฝึกทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์อันได้แก่ การแก้ปัญหา  การให้เหตุผล การส่ือสาร 	

การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์ และการน�ำเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ และเชื่อมโยง

คณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ ในสาระต่อไปนี้

อสมการ ค�ำตอบและกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 

การแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ความน่าจะเป็น การทดลองสุ่มและเหตุการณ์ การหาความน่าจะเป็นของเหตุการณ์การน�ำไปใช้

สถิติ การก�ำหนดประเด็น การเขียนข้อค�ำถาม การก�ำหนดวิธีการศึกษาและการเก็บรวบรวมข้อมูล การน�ำเสนอ	

ข้อมูล การหาค่ากลางของข้อมูล การเลือกใช้ค่ากลางของข้อมูล การอ่านการแปลความหมายและการวิเคราะห์ข้อมูล 

การใช้ข้อมูลสารสนเทศ

ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ การเสริมทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์เกี่ยวกับเลขยกก�ำลัง 

อัตราส่วนและร้อยละ ปริมาตรและพื้นที่ผิว สถิติ ความน่าจะเป็น

โดยจัดประสบการณ์หรือสร้างสถานการณ์ในชีวิตประจ�ำวันที่ใกล้ตัวให้ผู้เรียนได้ศึกษาค้นคว้าโดยการปฏิบัติ

จริง ทดลอง สรุป รายงาน เพื่อพัฒนาทักษะและกระบวนการในการคิดค�ำนวณ การแก้ปัญหา การให้เหตุผล การสื่อ

ความหมายทางคณิตศาสตร์ และน�ำประสบการณ์ด้านความรู้ ความคิดทักษะและกระบวนการที่ได้ไปใช้ในการเรียนรู	้

สิ่งต่าง ๆ และใช้ในชีวิตประจ�ำวันอย่างสร้างสรรค์ รวมทั้งเห็นคุณค่า และมีเจตคติที่ดีต่อคณิตศาสตร์ สามารถท�ำงาน

อย่างเป็นระบบระเบียบ มีความรอบคอบ มีความรับผิดชอบ มีวิจารณญาณ และมีความเชื่อมั่นในตนเอง

การวัดและประเมินผล ใช้วิธีการที่หลากหลายตามสภาพความเป็นจริงให้สอดคล้องกับเนื้อหาและทักษะที่

ต้องการวัด

รหัสวิชา ค23102  รายวิชา คณิตศาสตร์
กลุ่มสาระการเรียนรูค้ณิตศาสตร ์ เวลา 60 ชั่วโมง  จ�ำนวน 1.5 หน่วยกิต

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3  ภาคเรียนที่ 2  ปีการศึกษา 2560
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รหัสตัวช้ีวัด
ค 4.2 	 ม. 3/1 

ค 5.1	 ม. 3/1, 	ม. 3/2, 	 ม. 3/3,	 ม. 3/4 

ค 5.2 	 ม. 3/1 

ค 5.3 	 ม. 3/1, 	ม. 3/2

ค 6.1 	 ม. 3/1, 	ม. 3/2, 	 ม. 3/3, 	 ม. 3/4, 	 ม. 3/5,	 ม. 3/6

รวมทั้งหมด 14 ตัวชี้วัด



โครงสร้าง
รายวิชา
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รายวิชา คณิตศาสตร์
รหัสวิชา ค23102

จ�ำนวน 1.5 หน่วยกิต  รวมเวลา 60 ชั่วโมง

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3  ภาคเรียนที่ 2  ปีการศึกษา 2560

หน่วย

ที่

ชื่อหน่วยการเรียนรู้/ 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

สาระสำ�คัญ/ความคิดรวบยอด

และสาระการเรียนรู้แกนกลาง

เวลา 

(ชั่วโมง)

น�้ำหนัก

คะแนน

1 อสมการ

ค 4.2 	 ม. 3/1

ค 6.1 	 ม. 3/1

	 ม. 3/2

 	 ม. 3/3

 	 ม. 3/4

 	 ม. 3/5 

	 ม. 3/6

นักเรียนสามารถ

1. เขียนประโยคเกี่ยวกับ

จ�ำนวนให้เป็นประโยคที่ใช้

สัญลักษณ์ <, >, ≤, ≥ 

หรือ ≠ ได้

2. ระบุว่าประโยคที่ก�ำหนดให้ 

ประโยคใดเป็นอสมการ

3. หาค�ำตอบและเขียนกราฟ

แสดงค�ำตอบของอสมการ

ที่ก�ำหนดให้ได้

4. นักเรียนสามารถแก้

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ที่ก�ำหนดให้ โดยใช้สมบัติของ

การไม่เท่ากันได้

5. เขียนอสมการเชิงเส้น

ตัวแปรเดียวจากโจทย์ปัญหา

ที่ก�ำหนดให้ได้

สาระส�ำคัญ/ความคิดรวบยอด

ความรู้เกี่ยวกับการแก้

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 

การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปร

เดียวโดยใช้สมบัติการบวกของ

การไม่เท่าและสมบัติการคูณ

ของการไม่เท่ากัน สามารถ	

น�ำไปใช้ในการแก้ไขโจทย์

ปัญหาได้ และควรตระหนักถึง	

ความสมเหตุสมผลของค�ำตอบ

ที่ได้

สาระการเรียนรู้แกนกลาง

1. อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

2. ค�ำตอบของอสมการเชิงเส้น

ตัวแปรเดียว

3. กราฟแสดงค�ำตอบอสมการ

เชิงเส้นตัวแปรเดียว

4. การแก้อสมการเชิงเส้น

ตัวแปรเดียว

5. โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

11 10
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หน่วย

ที่

ชื่อหน่วยการเรียนรู้/ 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

สาระสำ�คัญ/ความคิดรวบยอด

และสาระการเรียนรู้แกนกลาง

เวลา 

(ชั่วโมง)

น�้ำหนัก

คะแนน

6. ใช้ความรู้เรื่องการแก้

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

หาค�ำตอบของโจทย์ปัญหา

ที่ก�ำหนดให้ได้ พร้อมทั้ง

ตระหนักถึงความสมเหตุสมผล

ของค�ำตอบที่ได้

2 ความน่าจะเป็น

ค 5.2 	 ม. 3/1

ค 5.3 	 ม. 3/1

ค 6.1 	 ม. 3/1

	 ม. 3/2

 	 ม. 3/3

 	 ม. 3/4

 	 ม. 3/5 

	 ม. 3/6

นักเรียนสามารถ

1. ใช้ความรู้สึกเชิงจ�ำนวนบอก

ได้ว่าเหตุการณ์ที่ก�ำหนดให้

มีโอกาสเกิดขึ้นมากหรือน้อย

เพียงใด

2. บอกผลลัพธ์ทั้งหมดที่อาจ

จะเกิดขึ้นจากการทดลองสุ่ม

ที่ก�ำหนดให้ได้

3. บอกผลลัพธ์ของเหตุการณ์

ที่ก�ำหนดให้ได้

4. บอกความน่าจะเป็นของ

เหตุการณ์ที่ก�ำหนดให้ได้

5. ใช้ความรู้เกี่ยวกับ	

ความน่าจะเป็นในการคาดการณ์	

ได้อย่างสมเหตุสมผล

6. ใช้ความรู้เกี่ยวกับ	

ความน่าจะเป็นประกอบ	

การตัดสินใจได้

7. ใช้ความรู้เกี่ยวกับ	

ความน่าจะเป็นในการคาดการณ์	

ได้อย่างมีเหตุผล

สาระส�ำคัญ/ความคิดรวบยอด

การทดลองสุ่มที่มีผล	

แต่ละตัว มีโอกาสเกิดขึ้น	

เท่า ๆ กัน สามารถหา	

ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์

ที่เราสนใจได้และยังสามารถใช้

ความรู้เกี่ยวกับความน่าจะเป็น

ในการคาดการณ์และตัดสินใจ

บางเรื่องได้อย่างเหมาะสม

สาระการเรียนรู้แกนกลาง

1. ความน่าจะเป็น

2. การทดลองสุ่มและเหตุการณ์

3. ความน่าจะเป็นของ

เหตุการณ์

4. ความน่าจะเป็นกับ

การตัดสินใจ

14 15

สอบกลางภาค 1 20
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คู่มือครูพระราชทานสอนทางไกลผ่านดาวเทียมสำ�หรับโรงเรียนปลายทาง

หน่วย

ที่

ชื่อหน่วยการเรียนรู้/ 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

สาระสำ�คัญ/ความคิดรวบยอด

และสาระการเรียนรู้แกนกลาง

เวลา 

(ชั่วโมง)

น�้ำหนัก

คะแนน

3 สถิติ

ค 5.1 	 ม. 3/1

	 ม. 3/2

	 ม. 3/3

	 ม. 3/4

ค 5.3 	 ม. 3/1

	 ม. 3/2

ค 6.1 	 ม. 3/1

	 ม. 3/2

 	 ม. 3/3

 	 ม. 3/4

 	 ม. 3/5 

	 ม. 3/6

นักเรียนสามารถ

1. อธิบายเกี่ยวกับความหมาย

ของสถิติ ข้อมูลได้

2. บอกความหมาย 

และประเภทของข้อมูลได้

3. บอกได้ว่าข้อมูลที่ก�ำหนด

ให้เป็นข้อมูลเชิงปริมาณ

หรือข้อมูลเชิงคุณภาพ

4. อ่าน แปลความหมาย 

และวิเคราะห์ข้อมูลจาก

การน�ำเสนอข้อมูลที่ก�ำหนด

ให้ได้

5. หาค่ากลางของข้อมูลที่ยัง

ไม่แจกแจงความถี่ได้

6. เลือกและใช้ค่ากลางของ

ข้อมูลที่ก�ำหนดให้ได้อย่าง

เหมาะสม

7. อภปิรายถงึความคลาดเคลือ่น

ที่อาจจะเกิดขึ้นได้จาก

การน�ำเสนอข้อมูลทางสถิติ

8. เข้าใจความคลาดเคลื่อนที่

อาจเกิดขึ้นได้จากการสถิติ

สาระส�ำคัญ/ความคิดรวบยอด

การก�ำหนดประเด็นปัญหา

ที่ชัดเจนท�ำให้เกิดการเก็บ

รวบรวมข้อมูลชุดใดชุดหนึ่ง

จะท�ำได้โดยการหาค่าเฉลี่ย

เลขคณิต ค่ามัธยฐาน 	

และฐานนิยม โดยเลือกวิธีใด	

วิธีหนึ่งตามวัตถุประสงค์ที่จะ

น�ำไปใช้ การน�ำเสนอข้อมูล

เป็นการจัดหมวดหมู่ให้ม	ี

ความสัมพันธ์กันตาม

วัตถุประสงค์ ซึ่งจะช่วยให	้

อ่านและแปลความหมาย	

และวิเคราะห์ข้อมูลได้ง่ายขึ้น

และน�ำไปประกอบการตัดสินใจ

ในสถานการณ์ต่าง ๆ อภิปราย

ถึงความคลาดเคลื่อนที่อาจ	

เกิดขึ้นได้จากการน�ำเสนอข้อมูล

ทางสถิติ

สาระการเรียนรู้แกนกลาง

1. ความหมายของสถิติ

และข้อมูล

2. ข้อมูลและการน�ำเสนอข้อมูล

3. ค่าเฉลี่ยเลขคณิต

4. มัธยฐาน

5. ฐานนิยม

20 15
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ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓  ภาคเรียนที่ ๒  ปีการศึกษา ๒๕๖๐

หน่วย

ที่

ชื่อหน่วยการเรียนรู้/ 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

สาระสำ�คัญ/ความคิดรวบยอด

และสาระการเรียนรู้แกนกลาง

เวลา 

(ชั่วโมง)

น�้ำหนัก

คะแนน

4 ทักษะกระบวนการ

ทางคณิตศาสตร์

ค 6.1 	 ม. 3/1

 	 ม. 3/2

	 ม. 3/3

	 ม. 3/4

 	 ม. 3/5

 	 ม. 3/6

นักเรียนสามารถ

1. ใช้ความรู้ ทักษะ

และกระบวนการทาง

คณิตศาสตร์และเทคโนโลยีใน

การแก้ปัญหา ในสถานการณ์

ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม

2. บอกค่าของอัตราส่วน

ตรีโกณมิติ ไซน์ โคไซน์

และแทนเจนต์ของมุมที่มี

ขนาด 30o   45o  และ 60o  ได้

3. น�ำความรู้เกี่ยวกับ

อัตราส่วนตรีโกณมิติไป

แก้ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้

สาระส�ำคัญ/ความคิดรวบยอด

การแก้ปัญหาต่าง ๆ ที่

พบเห็นในชีวิตจริง เราต้องรู้จัก

การวางแผนในการแก้ปัญหา

ซึ่งปัญหาบางเรื่องเราอาจจะ 

ใช้ทักษะและกระบวนการทาง

คณิตศาสตร์มาประยุกต์ใช้ใน

การแก้ปัญหาในสถานการณ์

ต่าง ๆ ได้

สาระการเรียนรู้แกนกลาง

1. กิจกรรมพัฒนาทักษะ

และกระบวนการทาง

คณิตศาสตร์

2. ทักษะและกระบวนการทาง

คณิตศาสตร์กับตรีโกณมิติ

13 10

สอบปลายภาค 1 30

รวมตลอดภาคเรียน 60 100
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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  เวลา 10 ชั่วโมง

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3  ภาคเรียนที่ 2  ปีการศึกษา 2560

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1

เรื่อง อสมการ
แผนการจัดการเรียนรู้

รายวิชา คณิตศาสตร์

รหัสวิชา ค23102

1. มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวชี้วัด
สาระที่ 4  พีชคณิต 
มาตรฐาน ค 4.2	 ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์อื่น ๆ  แทนสถานการณ์ต่าง ๆ  	

ตลอดจนแปลความหมายและน�ำไปใช้แก้ปัญหา

ตัวชี้วัด	 ม. 3/1	 	 ใช้ความรู้เกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวในการแก้ปัญหา  พร้อมทั้งตระหนักถึง	

	 	 	 ความสมเหตุสมผลของค�ำตอบ

สาระที่ 6  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์
มาตรฐาน ค 6.1	 มีความสามารถในการแก้ปัญหา  การให้เหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมายทาง

คณิตศาสตร์ และการน�ำเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์และเชื่อมโยง	

คณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์

ตัวชี้วัด	 ม. 1-3/1	 ใช้วิธีการที่หลากหลายแก้ปัญหา 

	 ม. 1-3/3	 ให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจและสรุปผลได้อย่างเหมาะสม

	 ม. 1-3/4	 ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร การสื่อความหมาย และการน�ำเสนอ	

	 	 	 ได้อย่างถูกต้องและชัดเจน

2. จุดประสงค์การเรียนรู้
นักเรียนสามารถ

1.	เขียนประโยคเกี่ยวกับจ�ำนวนให้เป็นประโยคที่ใช้สัญลักษณ์ <, >, ≤, ≥ หรือ ≠ ได้

2.	ระบุว่าประโยคที่ก�ำหนดให้ ประโยคใดเป็นอสมการ

3.	หาค�ำตอบและเขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการที่ก�ำหนดให้ได้

4.	นักเรียนสามารถแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่ก�ำหนดให้ โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้

5.	เขียนอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจากโจทย์ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้
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6.	ใช้ความรู้เรื่องการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวหาค�ำตอบของโจทย์ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้ พร้อมท้ัง

ตระหนักถึงความสมเหตุสมผลของค�ำตอบที่ได้

3. สาระส�ำคัญ/ความคิดรวบยอด
อสมการ เป็นประโยคสัญลักษณ์ที่กล่าวถึงความสัมพันธ์ของจ�ำนวนโดยใช้สัญลักษณ์ <, >, ≤, ≥ หรือ ≠ ได้

แสดงความสัมพันธ์ และอสมการอาจมีตัวแปรหรือไม่มีตัวแปรก็ได้ อสมการที่มีตัวแปรเพียงตัวเดียว จะเรียกว่า อสมการ

เชิงเส้นตัวแปรเดียว

4. สาระการเรียนรู้
ความรู้

1.	ความหมายและสัญลักษณ์ของสมการและอสมการ

2.	การจ�ำแนกประโยคสัญลักษณ์ใด ๆ ว่าเป็นอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

3.	การเขยีนประโยคภาษาเป็นประโยคสัญลกัษณ์ และเขยีนประโยคสญัลกัษณ์เป็นประโยคภาษาในรปูอสมการ	

เชิงเส้นตัวแปรเดียว

4.	การหาค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวโดยวิธีแทนค่าตัวแปร

5.	การเขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวบนเส้นจ�ำนวน

6.	การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยใช้สมบัติของการบวกของการไม่เท่ากันและสมบัติการคูณของ 

การไม่เท่ากัน

7.	การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

8.	การใช้ความรู้เกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวหาค�ำตอบของโจทย์ปัญหา

ทักษะ/กระบวนการ

1.	ความสามารถในการแก้ปัญหาด้วยวิธีการที่หลากหลาย

2.	การให้เหตุผล การส่ือสาร การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์

3.	การน�ำเสนอ การเช่ือมโยงความรู้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ 

4.	ความคิดริเริ่มสร้างสรรค์

5.	ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต และความสามารถในการใช้เทคโนโลยี

	

เจตคติ คุณธรรม จริยธรรม

1. ท�ำงานอย่างเป็นระบบ

2. มีระเบียบวินัย

3. มีความรอบคอบ
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4. มีความรับผิดชอบ

5.	มีวิจารณญาณ

6.	มีความเช่ือมั่นในตนเอง

7.	ช่วยเหลือซึ่งกันและกัน

5. สมรรถนะที่ส�ำคัญของผู้เรียน
1.	ความสามารถในการส่ือสาร

2.	ความสามารถในการคิด

3.	ความสามารถในการแก้ปัญหา

6. คุณลักษณะอันพึงประสงค์
1.	ซื่อสัตย์สุจริต

2.	มีวินัย

3.	ใฝ่เรียนรู้

4.	มุ่งมั่นในการท�ำงาน

5.	มีจิตสาธารณะ

7. การประเมินผลรวบยอด
ครูมอบหมายให้นักเรียนทุกคนสรุปความรู ้เรื่องโจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่เกี่ยวข้องกับ	

ชีวิตประจ�ำวัน แล้วจัดท�ำเป็นรูปเล่มมาอย่างน้อยคนละ 5 ข้อ พร้อมทั้งแสดงวิธีการหาค�ำตอบของอสมการดังกล่าว 

โดยให้ครอบคลุมตามประเด็นที่ก�ำหนด

เกณฑ์การประเมิน

ประเด็น

การประเมิน

ระดับคุณภาพ 

4 (ดีมาก) 3 (ดี) 2 (พอใช้) 1 (ปรับปรุง)

1. ความถูกต้อง

ของโจทย์ปัญหา

อสมการ

สร้างโจทย์ปัญหา

อสมการถูกต้อง

ทั้ง 5 ข้อ

สร้างโจทย์ปัญหา

อสมการถูกต้อง 	

3 - 4 ข้อ

สร้างโจทย์ปัญหา

อสมการถูกต้อง

1 - 2 ข้อ

สร้างโจทย์ปัญหา

อสมการไม่ได้

2. วิธีการ

และขั้นตอน

การแก้โจทย์

ปัญหาอสมการ

เขียนแสดงวิธีการ

และขั้นตอนการแก้

โจทย์ปัญหาอสมการ

ได้ถูกต้องทั้ง 5 ข้อ

เขียนแสดงวิธีการ

และขั้นตอนการแก้

โจทย์ปัญหาอสมการ

ได้ถูกต้อง 3 - 4 ข้อ

เขียนแสดงวิธีการ

และขั้นตอนการแก้

โจทย์ปัญหาอสมการ

ได้ถูกต้อง 1 - 2 ข้อ

เขียนแสดงวิธีการ

และขั้นตอนการแก้

โจทย์ปัญหาอสมการ

ไม่ได้
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ประเด็น

การประเมิน

ระดับคุณภาพ 

4 (ดีมาก) 3 (ดี) 2 (พอใช้) 1 (ปรับปรุง)

3. การค�ำนวณ

เพื่อหาค�ำตอบ

ของโจทย์ปัญหา

อสมการ

คิดค�ำนวณค�ำตอบของ

โจทย์ปัญหาอสมการ

ได้ถูกต้องทั้ง 5 ข้อ

คิดค�ำนวณค�ำตอบ

ของโจทย์ปัญหา

อสมการได้ถูกต้อง

3 - 4 ข้อ

คิดค�ำนวณค�ำตอบ

ของโจทย์ปัญหา

อสมการได้ถูกต้อง

1 - 2 ข้อ

คิดค�ำนวณค�ำตอบของ

โจทย์ปัญหาอสมการ

ไม่ได้

เกณฑ์การตัดสิน

คะแนน 10 - 12  	หมายถึง ดีมาก

คะแนน 8 - 9 	 หมายถึง ดี

คะแนน 6 - 7	 หมายถึง พอใช้

คะแนน 1 - 5	 หมายถึง ปรับปรุง

เกณฑ์การผ่าน ตั้งแต่ระดับ พอใช้

8. แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ 1  เรื่อง อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

1.	 เขียนประโยคเกี่ยวกับจ�ำนวนให้เป็นประโยคที่ใช้สัญลักษณ์ <, >, ≤, ≥ หรือ ≠ ได้

2.	 ระบุว่าประโยคที่ก�ำหนดให้ ประโยคใดเป็นอสมการ

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นน�ำ

1. ครูแจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ เรื่อง อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ให้นักเรียนทราบ

2.	ครูสนทนากับนักเรียนเกี่ยวกับประโยคที่ใช้สัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ที่แสดงความสัมพันธ์ที่เท่ากัน เช่น 

ห้าเท่าของจ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงเท่ากับสิบ เขียนได้เป็น 5x = 10 เมื่อ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง จะกล่าว

ได้ว่าเครื่องหมาย = แสดงความสัมพันธ์

3. ครูถามนักเรียนเกี่ยวกับสัญลักษณ์แสดงความสัมพันธ์ดังต่อไปนี้ เช่น <, > หรือ ≠ 

เช่น 	 -2 กับ -3 	 จ�ำนวนใดมากกว่ากัน เขียนสัญลักษณ์แทนความสัมพันธ์ได้อย่างไร (-2 > -3)

	 0 กับ -4	 จ�ำนวนใดมากกว่ากัน เขียนสัญลักษณ์แทนความสัมพันธ์ได้อย่างไร (0 > -4)

	 5 กับ -5	 จ�ำนวนใดมากกว่ากัน เขียนสัญลักษณ์แทนความสัมพันธ์ได้อย่างไร (5 > -5)

	 4 กับ -1	 เขียนสัญลักษณ์แทนการไม่เท่ากันได้อย่างไร (4 ≠ -1)
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ขั้นสอน

4.	ครูอธิบายความหมายของการใช้สัญลักษณ์ <, >, ≤, ≥ หรือ ≠ ที่แสดงความสัมพันธ์พร้อมทั้งยกตัวอย่าง

ประกอบดังต่อไปน้ี

	 สัญลักษณ์ > แทนความสัมพันธ์มากกว่า หรือเกิน

	 สัญลักษณ์ < แทนความสัมพันธ์น้อยกว่า หรือไม่ถึง

	 สัญลักษณ์ ≤ แทนความสัมพันธ์น้อยกว่า หรือเท่ากับ หรือไม่เกิน

	 สัญลักษณ์ ≥ แทนความสัมพันธ์มากกว่า หรือเท่ากับ หรือไม่น้อยกว่า

	 สัญลักษณ์ ≠ แทนความสัมพันธ์ไม่เท่ากับ หรือไม่เท่ากัน

5. ครูยกตัวอย่างการเขียนประโยคเกี่ยวกับจ�ำนวนต่อไปน้ีให้เป็นประโยคที่ใช้สัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ 	

และถามค�ำถามนักเรียนเพื่อกระตุ้นความคิด

	 ให้นักเรียนพิจารณาประโยคที่ก�ำหนดให้ต่อไปนี้

	 ตัวอย่าง  1)	 จ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงมีค่ามากกว่าสาม

	 	 (ให้ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง) 

	 	 เขียนได้เป็น	 x > 3

	 		 2)	 จ�ำนวนหน่ึงมีค่ามากกว่าหรือเท่ากับหก 

	 	 (ให้ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง)

	 		 	 เขียนได้เป็น	 x ≥ 6

	 		 3)	 ผลบวกของสามกับเจ็ดน้อยกว่าสิบห้า

	 		 	 เขียนได้เป็น	 3 + 7 < 15

	 		 4)	 ผลบวกของจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งกับห้ามากกว่าสิบสอง

	 		 	 (ให้ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง)

	 		 	 เขียนได้เป็น	 x + 5 > 12

	 		 5)	 ห้าเท่าของจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งน้อยกว่าเก้า

	 		 	 (ให้ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง)

	 		 	 เขียนได้เป็น	 5x < 9

	 		 6)	 ห้าเท่าของเจ็ดมากกว่าสามสิบ

	 		 	 เขียนได้เป็น	 5(7) > 30

	 		 7)	 สามเท่าของจ�ำนวนหนึ่งบวกด้วยเจ็ดมากกว่าเก้า

	 		 	 (ให้ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง) 

	 		 	 เขียนได้เป็น	 3x + 7 > 9

	 		 8)	 เศษสองส่วนสามของจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งไม่เกินหก

	 		 	 (ให้ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง)

	 		 	 เขียนได้เป็น	 3
2 x ≤ 6
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	 		 9)	 ห้าเท่าของผลบวกของจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งกับสองน้อยกว่าแปด

	 		 	 (ให้ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง)

	 		 	 เขียนได้เป็น 	 5(x + 2) < 8

	 		 10)	 สองเท่าของผลต่างของจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งกับสี่ไม่น้อยกว่าสาม

	 		 	 (ให้ x แทนจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่ง)

	 		 	 เขียนได้เป็น	 2(x – 4) ≥ 3 หรือ 2(4 – x) ≥ 3

ครูย�้ำให้นักเรียนระวังเรื่องการหาผลต่างต้องมีทั้ง a – b และ b – a

6.	ครูสรุป ความหมายของอสมการ จากประโยคที่ใช้สัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ข้างต้นว่า 

อสมการ เป็นประโยคท่ีแสดงถึงความสัมพันธ์ของจ�ำนวนโดยใช้สัญลักษณ์ ≥, >, <, ≤ หรือ ≠ 	

บอกความสัมพันธ์

7.	ครูให้นักเรียนท�ำใบงานที่ 1.1 เรื่อง อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่แจกให้ทุกคน ครูคอยให้ค�ำแนะน�ำ	

และช่วยเหลือ เมื่อนักเรียนไม่เข้าใจ

8.	ครูสุ ่มเรียกนักเรียนออกมาน�ำเสนอค�ำตอบที่หน้าชั้นเรียน โดยครูและนักเรียนที่เหลือคอยตรวจสอบ	

ความถูกต้อง

ขั้นสรุป

9.	ครูและนักเรียนช่วยกันสรุปความรู้เกี่ยวกับอสมการดังนี้

อสมการอาจจะมีตัวแปรหรือไม่มีตัวแปรก็ได้ ถ้าอสมการมีตัวแปร ตัวแปรนั้นจะแทนจ�ำนวน 	

ในกรณีไม่ระบุ เงื่อนไขของตัวแปรให้ถือว่าตัวแปรนั้นแทนจ�ำนวนจริงใด ๆ 

 อสมการที่มีตัวแปรเพียงตัวเดียวและมีเลขช้ีก�ำลังของตัวแปรเป็นหนึ่ง จะเรียกว่า อสมการเชิงเส้น

ตัวแปรเดียว

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1. หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2. สไลด์การสอน

3. ใบงานที่ 1.1 เรื่อง อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

การวัดผลและการประเมินผล

1. นักเรียนบอกความหมายอสมการ และอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้ ร้อยละ 80 

2. นักเรียนเขียนประโยคสัญลักษณ์ของอสมการและอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้ ร้อยละ 80	



103

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓  ภาคเรียนที่ ๒  ปีการศึกษา ๒๕๖๐

ชั่วโมงที่ 2  เรื่อง ค�ำตอบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

หาค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นน�ำ

1.	ครูทบทวนอสมการและอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยติดแถบประโยคสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ท่ีมี

สัญลักษณ์ <, >, ≤, ≥ หรือ ≠ แสดงความสัมพันธ์หลาย ๆ ประโยค แล้วให้นักเรียนช่วยกันพิจารณาว่า

ประโยคใดเป็นอสมการ ประโยคใดเป็นอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ตัวอย่างเช่น

	 ประโยคใดเป็นอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 

	 1.	3x = 78	 (ไม่เป็น)	  2. 	9 > 5 	 (ไม่เป็น)

	 3.	3x + 2 ≤ 15 	(เป็น)	  4.	 5 – y ≥ 12 	 (เป็น)

	 5.	x + 3 ≠ 9 	 (เป็น)	  6.	 x2 + 6 > 150	 (ไม่เป็น)

	 7.	2x - 4 = 7	 (ไม่เป็น)	  8.	 x < 7 	 (เป็น)

	 9.	2x - 4 = 7y	 (ไม่เป็น)	 10.	 1 < 7 	 (ไม่เป็น)

ขั้นสอน

2.	ครูให้นักเรียนน�ำจ�ำนวนที่ก�ำหนดให้แทนค่าตัวแปรในอสมการต่อไปนี้ แล้วเติมค�ำตอบในช่องว่าง

 

อสมการ
จ�ำนวนที่

ก�ำหนด
แทนค่าตัวแปร จริง/เท็จ

1. x ≤ 14 5 5 ≤ 14 จริง

2. -6x + 3 ≤ 1 -6( ) + 3 ≤ 1 จริง

3. 5x – 25 < 0 5 5(5) – 25 < 0 เท็จ

4. -8x – 4 > 0 -8( ) – 4 > 0 เท็จ

5. 3x ≠ 0 1 3(1) ≠ 0 จริง

6. 4x – 8 ≠ 0 2 4(2) – 8 ≠ 0 เท็จ
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3. จากกิจกรรมในข้อ 2 ครูอธิบายให้นักเรียนทราบว่า อสมการที่มีตัวแปรอาจเป็นจริงหรือไม่เป็นจริงขึ้นอยู่

กับค่าของตัวแปร ถ้าจ�ำนวนที่แทนตัวแปรในอสมการแล้วท�ำให้อสมการเป็นจริง เรียกจ�ำนวนดังกล่าวว่า 

ค�ำตอบของอสมการ

4.	ครูอธิบายพร้อมยกตัวอย่าง อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวให้นักเรียนช่วยกันพิจารณาหาค�ำตอบของอสมการ 

	 ตัวอย่างที่ 1	 จงหาค�ำตอบของอสมการ x ≤ 5

	 	 วิธีท�ำ	 เมื่อแทน x ด้วยจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 5 

	 	 	 	 ในอสมการ x ≤ 5 แล้วจะได้อสมการที่เป็นจริง

	 	 ดังนั้น 	ค�ำตอบของอสมการ x ≤ 5 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 5

	 	 ตอบ 	 จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 5

	 ตัวอย่างที่ 2	 จงหาค�ำตอบของอสมการ  x ≠ 25

	 	 วิธีท�ำ	 เมื่อแทน x ด้วยจ�ำนวนจริงใด ๆ ที่ไม่เท่ากับ 25

	 	 	 	 ในอสมการ  x ≠ 25 จะได้อสมการที่เป็นจริงเสมอ

	 	 ดังนั้น 	ค�ำตอบของอสมการ x ≠ 25  คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 25  

	 	 ตอบ 	 จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 25

	 ตัวอย่างที่ 3	 จงหาค�ำตอบของอสมการ x – 1 < x + 1

	 	 วิธีท�ำ	 เมื่อแทน x ด้วยจ�ำนวนจริงใด ๆ ในอสมการ x – 1 < x + 1 แล้วจะได้อสมการที่เป็นจริงเสมอ

		  ดังนั้น	 ค�ำตอบของอสมการ x – 1 < x + 1 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวน 

		  ตอบ 	 จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวน

	 ตัวอย่างที่ 4	 จงหาค�ำตอบของอสมการ y – 1 > y

		  วิธีท�ำ 	 เนื่องจากไม่มีจ�ำนวนจริงใด ๆ แทน y ในอสมการ y – 1 > y แล้วจะได้อสมการที่เป็นจริง

	 	 ดังนั้น 	ไม่มีจ�ำนวนจริงใดเป็นค�ำตอบของอสมการ y – 1 > y

		  ตอบ 	 ไม่มีจ�ำนวนจริงใดเป็นค�ำตอบ
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5.	ให้นักเรียนอภิปรายผลที่ได้จากค�ำตอบของอสมการและช่วยกันสรุปว่าค�ำตอบของอสมการเชิงเส้น	

ตัวแปรเดียว จะมีลักษณะต่าง ๆ กัน 3 แบบดังนี้

	 	 	 (1) อสมการที่มีจ�ำนวนจริงบางจ�ำนวนเป็นค�ำตอบ เช่น อสมการในตัวอย่างที่ 1 และตัวอย่างที่ 2

	 	 	 (2) อสมการที่มีจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนเป็นค�ำตอบ เช่น อสมการในตัวอย่างที่ 3 

	 	 	 (3) อสมการที่ไม่มีจ�ำนวนใดเป็นค�ำตอบ เช่น อสมการในตัวอย่างที่ 4

6.	 ให้นักเรียนท�ำใบงานที่ 1.2 เสร็จแล้วอภิปรายร่วมกันเพื่อให้ได้ค�ำตอบที่ถูกต้อง

ขั้นสรุป

7.	ครูและนักเรียนช่วยกันสรุปบทเรียนว่า

	 ค�ำตอบของอสมการ คือ จ�ำนวนที่แทนตัวแปรในอสมการแล้วท�ำให้อสมการเป็นจริง และค�ำตอบของ

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว จะมีลักษณะต่าง ๆ กัน ดังนี้

	 (1) อสมการที่มีจ�ำนวนจริงบางจ�ำนวนเป็นค�ำตอบ 

	 (2) อสมการที่มีจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนเป็นค�ำตอบ

	 (3) อสมการที่ไม่มีจ�ำนวนใดเป็นค�ำตอบ

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1. หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2. สไลด์การสอน

3. ใบงานที่ 1.2

การวัดผลและการประเมินผล

1. นักเรียนหาค�ำตอบของอสมการได้ ร้อยละ 80 

2. นักเรียนเขียนประโยคสัญลักษณ์ของอสมการและอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้ ร้อยละ 80 
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ชั่วโมงที่ 3  เรื่อง กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

เขียนกราฟแสดงจ�ำนวนที่เป็นค�ำตอบของอสมการได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นน�ำ

1.	ครูทบทวนการหาค�ำตอบของอสมการ ว่าค�ำตอบของอสมการมีลักษณะต่าง ๆ ดังนี้ 

	 		 	 (1) อสมการที่มีจ�ำนวนจริงบางจ�ำนวนเป็นค�ำตอบ 

	 		 	 (2) อสมการที่มีจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนเป็นค�ำตอบ

	 		 	 (3) อสมการที่ไม่มีจ�ำนวนใดเป็นค�ำตอบ

	 ครูใช้การถามตอบ ว่าอสมการดังต่อไปนี้ มีลักษณะของค�ำตอบเป็นอย่างไร เช่น 

	 1. x ≤ 15 	 (เป็นอสมการที่มีจ�ำนวนจริงบางจ�ำนวนเป็นค�ำตอบ)

	 2. x – 2 < x + 2 	 (เป็นอสมการที่มีจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนเป็นค�ำตอบ)

	 3. y – 5 > y 	 (เป็นอสมการที่ไม่มีจ�ำนวนใดเป็นค�ำตอบ)

ขั้นสอน

2.	ครูอธิบายว่าค�ำตอบของอสมการอาจแสดงให้เห็นได้โดยใช้กราฟบนเส้นจ�ำนวนแสดงจ�ำนวนจริงที่เป็น	

ค�ำตอบได้

3.	ครูทบทวนเส้นจ�ำนวน จุดที่แทนจ�ำนวนเต็มบวก จ�ำนวนเต็มลบ จ�ำนวนศูนย์ เศษส่วน ทศนิยมบน	

เส้นจ�ำนวน และสัญลักษณ์ต่าง ๆ บนเส้นจ�ำนวน

-3 -2 -1 0 1 2 3-1.5

A B C D

4.	ครูอธิบายว่า จากค�ำตอบของอสมการเราสามารถเขียนเป็นกราฟแสดงจ�ำนวนที่เป็นค�ำตอบของอสมการได ้	

บนเส้นจ�ำนวน โดยครูสาธิตการเขียนกราฟแสดงจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนตามที่ก�ำหนดต่อไปนี้

 	 1)	 กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการ x > 2 คือ

-1 0 1 2 3 4 5

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 2 ซึ่งเป็นค�ำตอบของ x > 2 เนื่องจาก 2 ไม่ใช	่

ค�ำตอบ จะเขียนวงกลมเล็ก ๆ ล้อมรอบจุดที่แทน 2 ไว้เพื่อแสดงว่า กราฟไม่รวมจุดที่แทน 2
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	 2) 	 กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการ x ≥ -1 คือ

-1 0 1 2 3 4 5
	

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ -1 ซึ่งเป็นค�ำตอบของ x  ≥ -1 เนื่องจาก 
-1 เป็นค�ำตอบหน่ึง จะเขียนวงกลมทึบเล็ก ๆ  ทับจุดที่แทน -1 ไว้เพื่อแสดงว่า กราฟรวมจุดที่แทน -1  

	 3) 	 กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการ x < -1 คือ

-4 -3 -2 -1 0 1 2

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า -1 ซึ่งเป็นค�ำตอบของ x < -1 เนื่องจาก -1 ไม่ใช่

ค�ำตอบ จะเขียนวงกลมเล็ก ๆ ล้อมรอบจุดที่แทน -1  ไว้เพื่อแสดงว่า กราฟไม่รวมจุดที่แทน -1

	 4)	 กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการ x ≤ 0 คือ

-3 -2 -1 0 1 2 3

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 0 ซึ่งเป็นค�ำตอบของ x ≤ 0  เนื่องจาก 
0 เป็นค�ำตอบหน่ึง จะเขียนวงกลมทึบเล็ก ๆ ทับจุดที่แทน 0 ไว้เพ่ือแสดงว่า กราฟรวมจุดที่แทน 0

	 5)	 กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการ x ≠ 8 คือ

5 6 7 8 9 10 11

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่ยกเว้น 8 ซึ่งเป็นค�ำตอบของ x ≠ 8 เนื่องจาก 8 ไม่ใช	่

ค�ำตอบ จะเขียนวงกลมเล็ก ๆ ล้อมรอบจุดที่แทน 8 ไว้เพื่อแสดงว่า กราฟไม่รวมจุดที่แทน 8
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	 6) 	 กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการ -1 < x ≤ 2 คือ

-4 -3 -2 -1 0 1 2

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า -1 แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 2 ซึ่งเป็นค�ำตอบของ

-1 < x ≤ 2 เนื่องจาก -1 ไม่ใช่ค�ำตอบ จะเขียนวงกลมเล็ก ๆ ล้อมรอบจุดที่แทน -1 ไว้เพื่อแสดงว่า 

กราฟไม่รวมจุดที่แทน -1 และเนื่องจาก 2 เป็นค�ำตอบหนึ่ง จะเขียนวงกลมทึบเล็ก ๆ  ทับจุดที่แทน  2 	

ไว้เพื่อแสดงว่ากราฟรวมจุดที่แทน 2

5.	จากนั้นครูให้นักเรียนท�ำใบงานที่ 1.3 เรื่อง กราฟแสดงค�ำตอบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวในคาบเรียน 

ครูคอยให้ค�ำแนะน�ำและช่วยเหลือเมื่อนักเรียนไม่เข้าใจ จากนั้นครูเฉลยค�ำตอบพร้อมทั้งเปิดโอกาสให้

นักเรียนซักถามข้อสงสัย	

ขั้นสรุป

6.	ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปว่า ค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว สามารถเขียนกราฟแสดงค�ำตอบ

ลงบนเส้นจ�ำนวนได้   

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1. หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2. สไลด์การสอน

3. ใบงานที่ 1.3

การวัดผลและการประเมินผล

1. นักเรียนหาค�ำตอบของอสมการได้ ร้อยละ 80 

2. นักเรียนเขียนกราฟแสดงจ�ำนวนที่เป็นค�ำตอบของอสมการได้ ร้อยละ 80
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ชั่วโมงที่ 4  เรื่อง กราฟแสดงค�ำตอบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

1.	หาค�ำตอบของอสมการได้

2.	เขียนกราฟแสดงจ�ำนวนที่เป็นค�ำตอบของอสมการได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นสอน

1. ครูทบทวนโดยยกตัวอย่าง การเขียนกราฟบนเส้นจ�ำนวนแสดงค�ำตอบของอสมการ ดังตัวอย่างเช่น	

1. m > 2 เขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 2. w ≤ 3 เขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 3. -2 < x ≤ 2 เขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 	4. y ≠ 3 เขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 	5. x ≥ 0 เขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการได้ ดังนี้
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ขั้นน�ำ

2. ครูยกตัวอย่างประกอบการอธิบายวิธีการอ่านกราฟที่แสดงค�ำตอบของอสมการ ดังตัวอย่างเช่น 

1)

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 2 

หรือ จ�ำนวนทุกจ�ำนวนที่ไม่มากกว่า 2 หรือ จ�ำนวนทุกจ�ำนวนที่ไม่เกิน 2

2)

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ -1 แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 1

หรือ จ�ำนวนทุกจ�ำนวนตั้งแต่ -1 ถึง 1

3)

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนที่มากกว่า -2 หรือ จ�ำนวนทุกจ�ำนวนที่เกิน -2 

4)

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนที่ไม่เท่ากับ -3 หรือ จ�ำนวนทุกจ�ำนวนยกเว้น -3 

5)

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

กราฟข้างต้นแสดงจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ -3 แต่น้อยกว่า 3 

หรือ จ�ำนวนทุกจ�ำนวนตั้งแต่ -3 แต่ไม่ถึง 3
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3. 	ครูให้นักเรียนดูกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการทีละรูป แล้วสุ ่มเรียกให้นักเรียนอ่านกราฟที่แสดง	

ค�ำตอบน้ัน

4.	ครูให้นักเรียนท�ำใบงานท่ี 1.4 เรื่อง กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว จากนั้น 

ครูเฉลยค�ำตอบพร้อมท้ังอธิบายข้อสงสัยที่นักเรียนถาม

ขั้นสรุป

5.	ครูและนักเรียนร่วมกันสรุป ดังนี้

ค�ำตอบของอสมการ สามารถแสดงให้เห็นได้โดยใช้กราฟบนเส้นจ�ำนวน

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1.	หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2.	สไลด์การสอน

3.	ใบงานที่ 1.4

การวัดผลและการประเมินผล

1.	นักเรียนหาค�ำตอบของอสมการได้ ร้อยละ 80 

2.	นักเรียนเขียนกราฟแสดงจ�ำนวนที่เป็นค�ำตอบของอสมการได้ ร้อยละ 80 
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ชั่วโมงที่ 5  เรื่อง การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

1.	แก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่ก�ำหนดให้ โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้

2.	เขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นน�ำ

1. ครูแจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ เรื่อง การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ให้นักเรียนทราบ

2. ครูทบทวนความหมายของอสมการ และอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ค�ำตอบของอสมการ การหาค�ำตอบ

ของอสมการโดยการแทนค่า และกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยใช้การถามตอบ

ประกอบการอธิบาย 	

ขั้นสอน

3.	ครูอธิบายสมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน โดยให้นักเรียนพิจารณาอสมการที่ไม่มีตัวแปร เช่น 

	 ตัวอย่างที่ 1	 ถ้า 3 < 5 เมื่อบวกด้วย 2 ทั้งสองข้างของอสมการ 

	 		 	 จะได้ 3 + 2 < 5 + 2 หรือ 5 < 7 อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ (จริง)

	 		 	 และเมื่อบวกด้วย (-2) ทั้งสองข้างของอสมการ

	 		 	 จะได้ 3 + (-2) < 5 + (-2) หรือ 1 < 3 อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ (จริง)

	 ตัวอย่างที่ 2	 ถ้า 12  ≥ -34  เมื่อบวกด้วย 14  ทั้งสองข้างของอสมการ 

	 		

	 		 	 จะได้   12  + 14  ≥ -34  + 14  หรือ 34  ≥ -24  อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ (จริง)

4. ครูอภิปรายผลที่ได้จากกิจกรรมใน ข้อ 3 ซึ่งเป็นไปตาม สมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน ดังนี้

ให้ a, b และ c แทนจ�ำนวนจริงใด ๆ 

	 (1) ถ้า a < b 	 แล้ว 	 a + c <	 b + c

	 (2) ถ้า a ≤ b 	 แล้ว 	 a + c ≤	b + c

	 (3) ถ้า a > b 	 แล้ว 	 a + c >	 b + c

	 (4) ถ้า a ≥ b 	 แล้ว 	 a + c ≥	b + c 
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5.	ครูอธิบายเพ่ิมเติมจากข้อ 4 พบว่า  ถ้าบวกด้วยจ�ำนวนลบ ยังคงใช้สมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน 	

เพราะการลบ คือ การบวกด้วยจ�ำนวนตรงข้ามของตัวลบ ดังนั้นจะได้ว่า

	 (1) ถ้า a < b 	 แล้ว 	 a – c <	 b – c

	 (2) ถ้า a ≤ b 	 แล้ว 	 a – c ≤	 b – c

	 (3) ถ้า a > b 	 แล้ว 	 a – c >	 b – c

	 (4) ถ้า a ≥ b 	 แล้ว 	 a – c ≥	 b – c 

6. ครูให้นักเรียนช่วยกันพิจารณา ตัวอย่างการแก้อสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ต่อไปนี้	 	

ตัวอย่างที่ 1	  x – 5 < 15

	 	 น�ำ 5 มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 จะได้ 	 	x – 5 + 5 	 < 	 15 + 5

	 	 ดังน้ัน	 	 x 	 < 	 20

ตัวอย่างที่ 2  x + 4 < 20 

	 	 น�ำ -4 มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ

จะได้ 	 x + 4 + (-4) 	<	 20 + (-4)

	    x + 4 – 4 	<	 20 - 4

ดังน้ัน 	   	 	 x	 <	 16

ตัวอย่างที่ 3  30 + x ≤ 12

น�ำ -30 มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ

จะได้ 	30 + x + (-30)	 ≤	 12 + (-30)

	     30 + x -30	 ≤	 12 – 30

ดังน้ัน	  	 x	 ≤	 -18

จากตัวอย่างข้างต้น เราใช้สมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน ท�ำให้อสมการสุดท้ายอยู่ในรูป x < c, 	

x > c, x ≤ c หรือ x ≥ c ซ่ึงค�ำตอบทุกค�ำตอบของอสมการสุดท้ายจะเป็นค�ำตอบของอสมการแรก 	

และค�ำตอบทุกค�ำตอบของอสมการแรกจะเป็นค�ำตอบของอสมการสุดท้าย ในกรณีที่เรากล่าว อสมการแรก	

สมมูลกับอสมการสุดท้าย
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7. ครูยกตัวอย่างการแก้อสมการและการเขียนกราฟเพิ่มเติม พร้อมทั้งใช้การถามตอบประกอบการอธิบาย

ดังตัวอย่างต่อไปน้ี

ตัวอย่างที่ 4 จงแก้อสมการ x – 12	 >	 -4 และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบ

วิธีท�ำ 	 จาก	 x – 12	 >	 -4

น�ำ 12 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

จะได้    x – 12 + 12	 >	-4 + 12 

    x	 >	8

นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ x – 12 > -4 คือ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 8 และเขียนกราฟแสดง

ค�ำตอบได้ดังน้ี

-4 0 4 8 12 16 20

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 8

ตัวอย่างที่ 5	จงแก้อสมการ	 7 + x	≤	 20

วิธีท�ำ 	 จาก	 7 + x	≤	 20

	 	 น�ำ -7 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 	 จะได้ 	 7 + x + (-7)	≤	 20 + (-7)

	 	 x	 ≤	 13

นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ 7 + x ≤ 20 คือ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 13 และเขียน

กราฟแสดงค�ำตอบได้ดังน้ี

8 9 10 11 12 13 14 15

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 13
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ตัวอย่างที่ 6	จงแก้อสมการ	 5k + 2	 <	4k 

วิธีท�ำ 	 จาก	 5k + 2	 <	4k 

	 	 น�ำ (-4k) มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 	 จะได้ 	5k + 2 + (-4k)	 <	4k + (-4k) 

	 	 ดังน้ัน 	 k + 2	 <	0 

	 	 น�ำ (-2) มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 	 จะได้	 k + 2 + (-2)	 < 0 + (-2) 

	 	 ดังน้ัน 	 k 	< -2 

น่ันคือ ค�ำตอบของอสมการ 5k + 2 < 4k คือ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า -2 และเขียนกราฟแสดง

ค�ำตอบได้ดังน้ี

-6 -4 -2 0 2 4

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า -2

ขั้นสรุป

7. ครูและนักเรียนร่วมกันสรุป ดังน้ี

 การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว คือการหาค�ำตอบของอสมการโดยมีหลักการ คือ

จะต้องหาอสมการใหม่ที่สมมูลกับอสมการเดิม โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากัน จนกว่าจะได้

อสมการใหม่ที่อยู่ในรูปที่ง่ายขึ้นจนได้ค�ำตอบของอสมการ

8.	ครูให้นักเรียนท�ำแบบฝึกหัด 1.5 ข้อ 1 ใหญ่ ข้อ 1, 2, 7 ย่อย หน้าที่ 20 ในหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน 

คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2 เป็นการบ้าน

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1.	หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2.	สไลด์การสอน

การวัดผลและการประเมินผล

1.	นักเรียนหาค�ำตอบของอสมการได้ ร้อยละ 80 

2.	นักเรียนแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่ก�ำหนดให้และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบได้ ร้อยละ 80 
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ชั่วโมงที่ 6  เรื่อง การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

1.	แก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่ก�ำหนดให้ โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้

2.	เขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นน�ำ

1. ครูทบทวนการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวโดยการยกปัญหาจากที่นักเรียนท�ำแบบฝึกหัดมาอธิบาย

เพิ่มเติม

ขั้นสอน

2. ครูอธิบายสมบัติการคูณของการไม่เท่ากันโดยเริ่มจากให้นักเรียนพิจารณาอสมการที่ไม่มีตัวแปร

ตัวอย่างที่ 1  ถ้า 3 < 5 เมื่อคูณด้วยจ�ำนวนบวกทั้งสองข้างของอสมการ

	 จะได้ 3 x 2 < 5 x 2 	 หรือ 6 < 10 	 อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ (จริง)

	 จะได้ 3 x 13  < 5 x 13  	 หรือ 1 < 53  	 อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ (จริง)

ตัวอย่างที่ 2  ถ้า 13  ≥ 15  เมื่อคูณด้วยจ�ำนวนบวกทั้งสองข้างของอสมการ 

	 จะได้ 13  x 3 ≥ 15   x 3	หรือ 1 ≥ 35  	 อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ (จริง)

	 จะได้ 3 x 13  < 5 x 13  	 หรือ 1 < 53  	 อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ (จริง)

3. ครูอภิปรายผลที่ได้จากกิจกรรมใน ข้อ 2 เกี่ยวกับ สมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน ดังนี้

	 เมื่อ a, b และ c แทนจ�ำนวนจริงใด ๆ

	 	 	 (1) ถ้า a < b และ c เป็นจ�ำนวนจริงบวก แล้ว ac < bc

	 	 	 (2) ถ้า a ≤ b และ c เป็นจ�ำนวนจริงบวก แล้ว ac ≤ bc

	 	 	 (3) ถ้า a > b และ c เป็นจ�ำนวนจริงบวก แล้ว ac > bc

	 	 	 (4) ถ้า a ≥ b และ c เป็นจ�ำนวนจริงบวก แล้ว ac ≥ bc

4. ท�ำกิจกรรมเช่นเดียวกับ ข้อ 2 แต่คูณด้วยจ�ำนวนลบ เช่น

ตัวอย่างที่ 3  ถ้า -2 > -7 เมื่อคูณด้วยจ�ำนวนลบทั้งสองข้างของอสมการ 

จะได้ -2 x -6 > -7 x -6 หรือ 12 > 42 อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ จะได้ค�ำตอบว่าไม่จริง 

เพราะ 12 < 42 ดังน้ัน ถ้า -2 x -6 > -7 x -6 หรือ 12 < 42 เป็นจริง
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ตัวอย่างที่ 4  ถ้า 16  ≤
 
1
2  เมื่อคูณด้วยจ�ำนวนลบทั้งสองข้างของอสมการ 

จะได้ 16  x (-4) ≤
 
1
2  x (-4) หรือ -23  ≤ -2 อสมการที่ได้ยังคงเป็นจริงหรือไม่ 

จะได้ค�ำตอบว่าไม่จริง เพราะ -23  ≥ -2 ดังนั้น ถ้า 16  x (-4) ≤
 
1
2  x (-4) หรือ -23  ≥ - 2 เป็นจริง

แล้วอภิปรายผลเพื่อสรุปว่า

	 เมื่อ a, b และ c แทนจ�ำนวนจริงใด ๆ

	 	 	 (1) ถ้า a < b และ c เป็นจ�ำนวนจริงลบ แล้ว ac > bc

	 	 	 (2) ถ้า a ≤ b และ c เป็นจ�ำนวนจริงลบ แล้ว ac ≥ bc

	 	 	 (3) ถ้า a > b และ c เป็นจ�ำนวนจริงลบ แล้ว ac < bc

	 	 	 (4) ถ้า a ≥ b และ c เป็นจ�ำนวนจริงลบ แล้ว ac ≤ bc

5.	ครูก�ำหนดอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวอย่างง่ายให้นักเรียนหาค�ำตอบ แล้วอภิปรายร่วมกันเพ่ือให้ได้	

ค�ำตอบที่ถูกต้องสมเหตุสมผล เช่น

ตัวอย่างที่ 1 จงแก้อสมการ 3m + 6 < 9 และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบด้วย

วิธีท�ำ	 จาก	 3m + 6 < 9

	 น�ำ (-6) มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ

	 จะได้ 	 3m + 6 + (-6)	 <	 9 + (-6)

	 3m	<	 3

	 น�ำ 13 มาคูณทั้งสองข้างของอสมการ 

	 จะได้          		 3m x �13�	 <	 3 x �13�
	 จะได้ 	 	 m	 <	 1

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ 3x + 6 < 9 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า 1 

เขียนกราฟแสดงค�ำตอบได้ดังน้ี

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า 1
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คู่มือครูพระราชทานสอนทางไกลผ่านดาวเทียมสำ�หรับโรงเรียนปลายทาง

ตัวอย่างที่ 2  จงแก้อสมการ - 

C
2  – 1 ≤ 5 และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบด้วย

วิธีท�ำ	 จาก	 - 

C
2  – 1 	≤	 5 	

	 น�ำ 1 มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ

	 จะได้ 	 - 

C
2  1 + 1		 ≤	5 + 1	

	 	 	 	 	 - 

C
2
	 ≤	6 		

	 น�ำ -2 มาคูณทั้งสองข้างของอสมการ 

	 - 

C
2  x (-2)		 ≥	6 x (-2)	 	

	 จะได้	 C	 ≥	 -12

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ - 

C
2  – 1 ≤ 5 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า -12 

เขียนกราฟแสดงค�ำตอบได้ ดังน้ี

-24 -18 -12 -6 -0 16 20

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า -12

ตัวอย่างที่ 3 จงแก้อสมการ 24m – 4.5 < 15(m + 0.3) และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบด้วย

วิธีท�ำ	 จาก	 	 24m – 4.5	 <	 15(m + 0.3)
	 	 	

	 จะได้	  	 24m – 4.5	 <	 15m + 4.5

	 น�ำ 4.5 มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ 

	 จะได้ 	 24m – 4.5 + 4.5	  <  15m + 4.5 + 4.5

	 	 24m	 <  15m + 9

	 น�ำ (-15m) มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ 

	 จะได้	 24m + (-15m)	 <  15m + 9 + (-15m) 

	 	 	 9m	 <	 9 

	 น�ำ 
9
1 มาคูณทั้งสองข้างของอสมการ 

	 จะได้	       9m x (9
1) 	<  9 x (9

1)	 	

	 	 m	 <  1		 	

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ 24m – 4.5 < 15(m + 0.3) คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า 1 

เขียนกราฟแสดงค�ำตอบได้ดังน้ี

-2 -1 0 1 2 3 4

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า 1

เมื่อน�ำ -2  มาคูณทั้งสองข้าง

ของอสมการ ต้องเปลี่ยน

เครื่องหมาย ≤ เป็น ≥ 	

จึงท�ำให้อสมการเป็นจริง   
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ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓  ภาคเรียนที่ ๒  ปีการศึกษา ๒๕๖๐

ขั้นสรุป

6.	ครูและนักเรียนร่วมกันสรุป ดังนี้

สมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน เมื่อ a, b และ c แทนจ�ำนวนจริงใด ๆ

	 (1)	 ถ้า a < b และ c	 เป็นจ�ำนวนจริงบวก 	 แล้ว ac < bc

	 (2)	 ถ้า a ≤ b และ c	 เป็นจ�ำนวนจริงบวก 	 แล้ว ac ≤ bc

	 (3)	 ถ้า a > b และ c	 เป็นจ�ำนวนจริงบวก	 แล้ว ac > bc

	 (4)	 ถ้า a ≥ b และ c	 เป็นจ�ำนวนจริงบวก	 แล้ว ac ≥ bc

	 (5)	 ถ้า a < b และ c	 เป็นจ�ำนวนจริงลบ 	 แล้ว ac > bc

	 (6)	 ถ้า a ≤ b และ c	 เป็นจ�ำนวนจริงลบ 	 แล้ว ac ≥ bc

	 (7)	 ถ้า a > b และ c	 เป็นจ�ำนวนจริงลบ	 แล้ว ac < bc

	 (8)	 ถ้า a ≥ b และ c	 เป็นจ�ำนวนจริงลบ	 แล้ว ac ≤ bc

7.	ครูให้นักเรียนท�ำแบบฝึกหัด 1.2 ข้อ 2 ใหญ่ ยกเว้นข้อที่ 5 ในหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ 	

ม. 3 เล่ม 2 เป็นการบ้าน

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1. หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2. สไลด์การสอน

การวัดผลและการประเมินผล

1. นักเรียนหาค�ำตอบของอสมการได้ ร้อยละ 80 

2. นักเรียนแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวโดยใช้สมบัติการคูณของการไม่เท่ากันได้ ร้อยละ 80



120

คู่มือครูพระราชทานสอนทางไกลผ่านดาวเทียมสำ�หรับโรงเรียนปลายทาง

ชั่วโมงที่ 7  เรื่อง การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

1. แก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่ก�ำหนดให้ โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้

2.	เขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นน�ำ

1.	ครูทบทวนการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวโดยการถามตอบกับนักเรียน และยกตัวอย่างโจทย์จาก	

แบบฝึกหัดในคาบที่แล้วที่ให้นักเรียนกลับไปท�ำเป็นการบ้าน โดยเลือกข้อที่นักเรียนสนใจ ตัวอย่างเช่น

	 ข้อ 9.  3 2
m – 7( ) ≤ -2 3

m + 6( ) 	

วิธีท�ำ	 จาก	 3 2
m – 7( )	≤	-2 3

m + 6( ) 

	 น�ำ 6 มาคูณทั้งสองข้างของอสมการ 

	 จะได้ 	 6[3 2
m – 7( )]	 ≤	6[-2 3

m + 6( )]	

	 	 18 2
m – 7( ) 	≤	-12 3

m + 6( )	

	 	 9(m – 7) 	≤	-4(m + 6)

	 	 9m – 63 	≤	-4m – 24

	 น�ำ 4m มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 จะได้	 9m – 63 + 4m	 ≤	-4m – 24 + 4m 

	 	 13m – 63	 ≤	-24

	 น�ำ 63 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 จะได้  13m – 63 + 63	 ≤	 -24 + 63

	 13m	 ≤	 39

	 น�ำ  1
13 มาคูณทั้งสองข้างของสมการ

	 จะได้ 	 13m x 1
13	 ≤	39 x 

1
13

	 m	 ≤	 3

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ คือ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 3	
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ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓  ภาคเรียนที่ ๒  ปีการศึกษา ๒๕๖๐

ขั้นสอน

2.	ครูก�ำหนดอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่มีเครื่องหมาย ≠ ให้นักเรียนพิจารณาหาค�ำตอบโดยการทดลอง

แทนค่า 2 ถึง 3 ตัวอย่าง เช่น 3x ≠ 12 แล้วช่วยกันสรุปว่าค�ำตอบของอสมการ 3x ≠ 12 ก็คือจ�ำนวน	

ทุกจ�ำนวนที่ไม่ใช่ค�ำตอบของสมการ 3x = 12

3.	ครูอธิบายหลักการการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่มีเครื่องหมาย ≠ ว่าเราจะไม่ใช้สมบัติการบวกของ

การไม่เท่ากันและสมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน แต่จะแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวเพื่อหาค�ำตอบ แล้ว

จะได้ค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวท่ีมีเคร่ืองหมาย ≠ เป็นจ�ำนวนทุกจ�ำนวน ยกเว้นจ�ำนวนที่

เป็นค�ำตอบของสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

4.	ครูยกตัวอย่างอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่มีเครื่องหมาย ≠ ให้นักเรียนหาค�ำตอบและเขียนกราฟแสดง

ค�ำตอบ โดยอภิปรายร่วมกันเพื่อให้ได้ค�ำตอบที่ถูกต้องสมเหตุสมผล

	 ตัวอย่างที่ 1	จงแก้อสมการ x + 1 = 36 และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบ

วิธีท�ำ	 หาค�ำตอบของสมการ x + 1 = 36

	 น�ำ (-1) มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 จะได้	 	 x + 1 + (-1)	 =	36 + (-1)	

	 	 	 x	 =	35

ดังนั้น 35 เป็นค�ำตอบของสมการ 	 x + 1	=	36

นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ x + 15 ≠ 36 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 35

และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบได้ดังนี้

0 5 10 15 20 25 30 35 40 45 	

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 35

	 ตัวอย่างที่ 2 จงแก้อสมการ 3m – 8 ≠ 13 และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบ

วิธีท�ำ	 หาค�ำตอบของสมการ	3m – 8	 = 13

	 น�ำ 8 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 จะได้	 	 	 3m – 8 + 8	 =	13 + 8

 	 	 	 	 3m	 =	21	

	 น�ำ 8 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 จะได้	 	 	 3m x 13	 =	21 x 
1
3

 	 	 	 	 m	 =	7	

ดังนั้น 7 เป็นค�ำตอบของสมการ 	 3m – 8 	=	13
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นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ 3m – 8 ≠ 13 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 7	  

และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบได้ดังน้ี

-7 0 7 14 21 28 35

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 7

	 ตัวอย่างที่ 3 จงแก้อสมการ 45y ≠ -20	  

วิธีท�ำ 	 หาค�ำตอบของสมการ 45y = -20	

	 น�ำ 54 มาคูณทั้งสองข้างของสมการ
	

	 จะได้ 	 (45y) (54)	 =	(-20) (54)	 	
	 	  
	 	 	 y	 =	-25

ดังนั้น -25 เป็นค�ำตอบของสมการ 45y = -20	

นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ 45y ≠ -20 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น -25

และเขียนกราฟแสดงค�ำตอบได้ดังน้ี

-100 -50 -25 0 25 50 100

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น -25

5. ครูให้นักเรียนท�ำใบงานที่ 1.7 จากน้ันครูสุ่มให้นักเรียนออกมาอภิปรายเพื่อให้ได้ค�ำตอบที่ถูกต้อง

ขั้นสรุป

6. ครูสรุปให้นักเรียนเข้าใจดังน้ี

ส�ำหรับการแก้อสมการที่มีเครื่องหมาย ≠ จะไม่ใช้สมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน และ

สมบัติการคูณของการไม่ท่ากัน แต่จะใช้การแก้สมการเพ่ือหาค�ำตอบ ซึ่งเมื่อได้ค�ำตอบของสมการ

แล้วจะท�ำให้ได้ค�ำตอบของอสมการที่มีเครื่องหมาย ≠ เป็นจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้นจ�ำนวนที่

เป็นค�ำตอบของสมการ



123

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓  ภาคเรียนที่ ๒  ปีการศึกษา ๒๕๖๐

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1.	หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2.	สไลด์การสอน

3.	ใบงานที่ 1.7

การวัดผลและการประเมินผล

1. นักเรียนหาค�ำตอบของอสมการได้ ร้อยละ 80 

2. นักเรียนแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่มีเครื่องหมาย ≠ ได้ ร้อยละ 80 
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ชั่วโมงที่ 8  เรื่อง โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

1.	แก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้

2.	เขียนอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจากโจทย์ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้

3.	ใช้ความรู้เรื่องการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวหาค�ำตอบของโจทย์ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้ พร้อมท้ัง

ตระหนักถึงความสมเหตุสมผลของค�ำตอบที่ได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นน�ำ

1.	ครูแจ้งจุดประสงค์ให้นักเรียนทราบ

2.	ครูอธิบายทบทวนการแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหา

เกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวก็สามารถท�ำได้ในท�ำนองเดียวกัน โดยมีขั้นตอนดังนี้ 

	 ขั้นที่ 1	 วิเคราะห์โจทย์เพื่อหาว่าโจทย์ก�ำหนดอะไรมาให้และให้หาอะไร

	 ขั้นที่ 2	 ก�ำหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ให้หาหรือแทนสิ่งที่เกี่ยวข้องกับสิ่งที่โจทย์ให้หา

	 ขั้นที่ 3	 เขียนสมการเงื่อนไขในโจทย์

	 ขั้นที่ 4	 แก้สมการเพื่อหาค�ำตอบที่โจทย์ต้องการ 

	 ขั้นที่ 5	 ตรวจสอบค�ำตอบที่ได้กับเงื่อนไขในโจทย์

ขั้นสอน

3.	ครูอธิบายเกี่ยวกับการแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ว่าสามารถท�ำได้ในท�ำนองเดียวกันกับ

การแก้โจทย์ปัญหาสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

4.	ครูน�ำเสนอตัวอย่างการแก้โจทย์อสมการให้นักเรียนช่วยกันพิจารณาการหาค�ำตอบ โดยพิจารณาทีละ	

ขั้นตอนและใช้การถามตอบประกอบการอธิบาย เช่น

ตัวอย่างที่ 1	สามเท่าของผลต่างระหว่างจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งกับ 2 มีค่าไม่น้อยกว่า 21 	

	 		 	 	 จงหาจ�ำนวนที่น้อยที่สุดของจ�ำนวนเหล่านั้น

วิธีท�ำ	 ให้จ�ำนวนจ�ำนวนน้ัน คือ a	

	 สามเท่าของผลต่างระหว่างจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งกับ 2 มีค่าไม่น้อยกว่า 21	

	 เขียนเป็นอสมการได้ดังนี้ 	 3(a – 2)	 ≥	 21

	 	 3(a – 2) x 13	 ≥	 21 x 13 

	 	 a – 2	 ≥	 7

	 	 	 a	 ≥	 7 + 2	

	 	 	 a	 ≥	 9	
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ตรวจสอบ	 ให้จ�ำนวนจ�ำนวนน้ัน คือ 9

	 สามเท่าของผลต่างระหว่างจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งกับ 2 มีค่าไม่น้อยกว่า 21 

	 จะได้เป็น 	 3(9 – 2)	 ≥ 	21

	 จะได้ 	  27 – 6	 ≥	 21

	 	 21	 ≥	 21 

	 ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไข	

ดังนั้น 	 จ�ำนวนจ�ำนวนน้ัน คือ 9 

ตอบ 	 จ�ำนวนจ�ำนวนน้ัน คือ 9	

	 ตัวอย่างที่ 2	ถ้าสองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนหนึ่งมากกว่า 20 อยู่ไม่ถึง 8 จ�ำนวนเต็มบวกนั้นเป็น	

		 	 	 จ�ำนวนใดบ้าง

วิธีท�ำ 	 ให้ x แทนจ�ำนวนเต็มบวกที่ต้องการหา 

	 สองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกนั้น คือ 2x 

	 เน่ืองจาก สองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนหนึ่งมากกว่า 20 อยู่ไม่ถึง 8 

	 จะได้อสมการเป็น 	 2x – 20	 <	 8 

	 	 	 2x	 <	 8 + 20

	 	 	 x	 < 	 14 

	 แต่เน่ืองจาก สองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนหนึ่งมากกว่า 20 

	 จึงได้อีกสมการหน่ึงเป็น	 	 	 	2x	 >	 20 

	 	 	 	 	 	 x	 >	 10 

ตรวจสอบ	 ถ้าจ�ำนวนเต็มบวกคือ 11 จะได้ 2 x 11 = 22 

	 และ 22 มากกว่า 20 อยู่ไม่ถึง 8 ซึ่งเป็นไปตามเงื่อนไขในโจทย ์

	 ถ้าจ�ำนวนเต็มบวกคือ 12 จะได้ 2 x 12 = 24 

	 และ 24 มากกว่า 20 อยู่ไม่ถึง 8 ซึ่งเป็นไปตามเงื่อนไขในโจทย์

	 ถ้าจ�ำนวนเต็มบวกคือ 13 จะได้ 2 x 13 = 26 

	 และ 26 มากกว่า 20 อยู่ไม่ถึง 8 ซึ่งเป็นไปตามเงื่อนไขในโจทย ์

ดังนั้น	 จ�ำนวนเต็มบวกน้ันคือ 11, 12 และ 13

ตอบ 	 จ�ำนวนเต็มบวกน้ันคือ 11, 12 และ 13	
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ตัวอย่างที่ 3	ฉัตรมีเงินอยู่จ�ำนวนหนึ่ง ต่อมาพี่ให้อีกสามเท่าของที่มีอยู่ แล้วน�ำไปซื้อของ 105 บาท และ	

	 จ่ายค่ารถเมล์อีก 20 บาท ท�ำให้ฉัตรมีเงินเหลือไม่ถึง 15 บาท เดิมฉัตรมีเงินเหลืออย่างมาก	

	 อยู่เท่าใด

วิธีท�ำ	 ให้เดิมฉัตรมีเงินเหลืออย่างมาก	 x	 บาท

	 พี่ให้อีกสามเท่าของที่มีอยู่ คิดเป็น	 3x	 บาท

	 ใช้ไป 	 105 + 20 = 125 	 	 บาท

	 เหลือเงินไม่ถึง 		 	 	 15	 บาท

	 จะเขียนสมการได้เป็น	 (x + 3x) – 125 	<	 15

	 	 4x	<	125 + 15

	 	 4x	<	140

	 	  x	 <  1404
	 	  x	 <	 35

ตรวจสอบ	 ให้เดิมฉัตรมีเงินเหลืออย่างมาก	 	 	 34 	 บาท

	 พี่ให้อีกสามเท่าของที่มีอยู่ คิดเป็น	 3(34)	 = 102 	 บาท

	 รวมเงินที่ฉัตรมีเท่ากับ 	 	 	 34 + 102 	= 136 	 บาท 

	 ใช้ไป	 	 	 	 105 + 20	 =	 125 	บาท

	 จะเหลือเงินเท่ากับ	 	 	136 – 125	 =	 11 	 บาท 

	 เดิมฉัตรมีเงินเหลืออย่างมาก 11 บาท ไม่ถึง 15 บาท ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

ดังนั้น 	 เดิมฉัตรมีเงินเหลืออย่างมาก 34 บาท

ตอบ 	 เดิมฉัตรมีเงินเหลืออย่างมาก 34 บาท

ขั้นสรุป

5. ครูสรุปว่าขั้นตอนการแก้อสมการที่เป็นโจทย์ปัญหาดังนี้

ขั้นตอนการหาค�ำตอบของโจทย์ปัญหาอสมการ

	 ขั้นที่ 1 วิเคราะห์โจทย์เพื่อหาว่าโจทย์ก�ำหนดอะไรมาให้และให้หาอะไร

	 ขั้นที่ 2 ก�ำหนดตัวแปรแทนส่ิงที่โจทย์ให้หาหรือแทนสิ่งที่เกี่ยวข้องกับสิ่งที่โจทย์ให้หา

	 ขั้นที่ 3 เขียนสมการเงื่อนไขในโจทย์

	 ขั้นที่ 4 แก้สมการเพื่อหาค�ำตอบที่โจทย์ต้องการ 

	 ข้ันที่ 5 ตรวจสอบค�ำตอบที่ได้กับเงื่อนไขในโจทย์
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6. 	ครูให้นักเรียนท�ำแบบฝึกหัด 1.3 จากหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม  2  ข้อ 2 และข้อ 3 	

ในคาบเรียนโดยท�ำลงในสมุด ครูคอยให้ค�ำแนะน�ำและช่วยเหลือเมื่อนักเรียนไม่เข้าใจ ถ้าไม่เสร็จให้กลับ

ไปท�ำเป็นการบ้าน

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1. หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2. สไลด์การสอน

การวัดผลและการประเมินผล

1.	นักเรียนแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้ ร้อยละ 80 

2.	นักเรียนแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้ร้อยละ 80 
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ชั่วโมงที่ 9  เรื่อง โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

1.	แก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้

2.	เขียนอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจากโจทย์ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้

3.	ใช้ความรู้เรื่องการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวหาค�ำตอบของโจทย์ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้ พร้อมท้ัง

ตระหนักถึงความสมเหตุสมผลของค�ำตอบที่ได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นนำ�

1.	ครูทบทวนการแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวโดยการถามตอบกับนักเรียน และยกตัวอย่าง

โจทย์จากแบบฝึกหัดในคาบที่แล้วที่ให้นักเรียนกลับไปท�ำเป็นการบ้าน โดยเลือกข้อที่นักเรียนสนใจ ตัวอย่าง

เช่น

โจทย์ข้อ 3 ถ้าสองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนหนึ่งมากกว่า  20 อยู่ไม่ถึง 6 จ�ำนวนดังกล่าว เป็น	

จ�ำนวนใดได้บ้าง

วิธีท�ำ	 ให้ x แทนจ�ำนวนเต็มบวกที่ต้องการ

	 	 สองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนี้คือ 2x

	 	 เนื่องจาก สองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนี้มากกว่า 20 อยู่ไม่ถึง 6 

	 	 จะได้อสมการเป็น  	 2x – 20	<	6 

	 	 2x 	<	6 + 20

	 	 2x	 <	26

	 	 x 	<	262
	 	 	 x	 <	13

	 	 	 แต่โจทย์ก�ำหนดให้สองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนี้มากกว่า 20 

	 จะได้อสมการอีกอสมการหนึ่งเป็น	 2x	 >	 20

	 x	 >	 262
	 x	 >	 10

ดังนั้น	 x < 13 และ x > 10

หรือ	 10 < x < 13

จะได้จ�ำนวนเต็มบวกที่แทน x เป็น 11 และ 12
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ตรวจสอบ	 ถ้า 11 และ 12 แทนจ�ำนวนเต็มบวกที่ต้องการ

	 สองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนี้คือ 2(11) = 22 และ 2(12) = 24

	 เน่ืองจาก สองเท่าของจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนี้มากกว่า 20 อยู่ไม่ถึง 6 

	 จะได้ 22 มากกว่า 20 อยูไ่ม่ถงึ 6 และ 24 มากกว่า 20 อยูไ่ม่ถงึ 6 ซึง่เป็นจรงิตามเงือ่นไขในโจทย์

ดังนั้น	 จ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนั้นคือ 11 และ 12

ตอบ 	 จ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนั้นคือ 11 และ 12

ขั้นสอน

2. ครูให้นักเรียนจับคู่เพื่อศึกษาโจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

3. ครูยกตัวอย่างโจทย์ปัญหาเพื่อให้นักเรียนได้ออกมาอภิปราย ดังนี้

ตัวอย่างที่ 1 	แม่ซื้อส้มมาจ�ำนวนหนึ่ง แบ่งให้ลูก 3 คน คนละ 8 ผล ปรากฏว่าเหลือส้มไม่ถึง 10 ผล 

อยากทราบว่าแม่ซื้อส้มมาประมาณกี่ผล 

ตัวอย่างที่ 2 	แอมมีเงินสะสมอยู่จ�ำนวนหนึ่ง วันหนึ่งพ่อให้เงินแอมเป็นพิเศษ 600 บาท วันรุ่งขึ้นแอม

ซื้ออาหารให้แมวและปลาที่เลี้ยงไว้เป็นเงิน 420 บาท แอมรู้ว่ายังเหลือเงินอยู่ไม่น้อยกว่า

ครึ่งหน่ึง ของเงินทั้งหมดที่แอมมี จงหาว่าเดิมแอมมีเงินสะสมอยู่อย่างน้อยกี่บาท

4. ครูอธิบายวิธีการหาค�ำตอบของอสมการเพิ่มเติม เพ่ือตรวจสอบความถูกต้อง ดังนี้

ตัวอย่างที่ 1	

วิธีท�ำ 	  ให้แม่ซื้อส้มมา x ผล 

	  แบ่งให้ลูก 3 คน คนละ 8 ผล เป็นส้มทั้งหมด 3 × 8 = 24 ผล 	

	  จะเหลือส้ม x – 24 ผล

	  แต่เหลือส้มไม่ถึง 10 ผล 

 จะได้อสมการเป็น	 x – 24 	<	 10 

	 	 x – 24 + 24	 < 	10 + 24 

	 	 	 x	 < 	34 

เน่ืองจาก แม่แบ่งส้มให้ลูก 3 คน คนละ 8 ผล คิดเป็น 24 ผล 

ดังนั้น 	 แม่ซื้อส้มมามากกว่า 24 ผล แต่ไม่ถึง 34 ผล 

ตรวจสอบ	 ถ้าแม่ซื้อส้มมาอย่างมาก 33 ผล 

	 แบ่งให้ลูก 3 คน คนละ 8 ผล เป็นส้มทั้งหมด 3 × 8 = 24 ผล 

	 จะเหลือส้ม 33 – 24 = 9 ผล แต่ไม่ถึง 10 ผล ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย ์

ดังนั้น 	 แม่ซื้อส้มมามากกว่า 24 ผล แต่ไม่ถึง 34 ผล

ตอบ   	 แม่ซื้อส้มมามากกว่า 24 ผล แต่ไม่ถึง 34 ผล
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ตัวอย่างที่ 2

วิธีท�ำ	 เดิมแอมมีเงินสะสมอยู่ x บาท

	 เงินของแอมและเงินของพ่อให้รวมกันเป็น x + 600 บาท

	 หลังจากแอมซื้ออาหารให้แมวและปลา 420 บาท เหลือเงินอยู่ไม่น้อยกว่า 

	 ครึ่งหน่ึงของ x + 600 บาท

	 	 จะได้อสมการเป็น	 x + 600 – 420	 ≥	 1
2 	(x + 600)

	 	 	 	 x + 180	 ≥	 1
2 	x + 300

	 	  	 	 x – 12x	 ≥	 300 – 180

	  	 	 	 x
2  	 ≥	 120 	

	 	 	 	 x	 ≥	 240

	 ตรวจสอบ  	ถ้าแอมมีเงินสะสมอยู่อย่างน้อย 240 บาท

			   เมื่อเงินของแอมและเงินของพ่อให้รวมกันอย่างน้อย 240 + 600 = 840 บาท

	 	 หลังจากแอมซื้ออาหารให้แมวและปลา 420 บาท 

	 	 เหลือเงินอยู่อย่างน้อย 840 – 420 = 420 บาท เงิน 420 ไม่น้อยกว่า 12  ของ 840 บาท 	

	 	 	 ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์ 

ดังนั้น 	 เดิมแอมมีเงินสะสมอยู่อย่างน้อย 240 บาท

ตอบ 	 เดิมแอมมีเงินสะสมอยู่อย่างน้อย 240 บาท

5.	ครูให้นักเรียนท�ำแบบฝึกหัด 1.3 ข้อ 1 และข้อ 5 ในหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2 	

เพื่อทบทวนความรู้ (ถ้าไม่เสร็จให้นักเรียนน�ำกลับไปท�ำเป็นการบ้าน)	

ขั้นสรุป

6. ครูและนักเรียนช่วยกันสรุปความรู้ ดังนี้	

การแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ต้องก�ำหนดตัวแปรแทนจ�ำนวนที่เรา

ต้องการทราบค่า แล้วเขียนปัญหาในรูปอสมการ จากนั้นจึงหาค�ำตอบของอสมการ

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1. หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2. สไลด์การสอน

การวัดผลและการประเมินผล

1. นักเรียนแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้ ร้อยละ 80	

2. นักเรียนแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้ ร้อยละ 80

ไม่น้อยกว่า หมายถึง 

มากกว่าหรือเท่ากับ
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ชั่วโมงที่ 10  เรื่อง โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
จุดประสงค์การเรียนรู้ นักเรียนสามารถ

1.	แก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้

2.	เขียนอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจากโจทย์ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้

3.	ใช้ความรู้เรื่อง การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว หาค�ำตอบของโจทย์ปัญหาที่ก�ำหนดให้ได้ พร้อมท้ัง

ตระหนักถึงความสมเหตุสมผลของค�ำตอบที่ได้

กิจกรรมการเรียนรู้

ขั้นน�ำ

1.	ครทูบทวนการแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชงิเส้นตวัแปรเดยีวโดยการถามตอบกบันกัเรยีน และยกตวัอย่างโจทย์

จากแบบฝึกหัดในคาบที่แล้วที่ให้นักเรียนกลับไปท�ำเป็นการบ้าน โดยเลือกข้อที่นักเรียนสนใจ ตัวอย่างเช่น 

โจทย์ข้อ 3 แก้วอ่านหนังสือเล่มหนึ่ง วันแรกอ่านได้ 25 ของเล่ม วันต่อมาอ่านได้อีก 25 หน้า รวมสองวัน

อ่านได้มากกว่าครึ่งเล่ม จงหาว่าหนังสือเล่มนี้มีจ�ำนวนหน้าอย่างมากกี่หน้า

วิธีท�ำ	 ให้หนังสือเล่มน้ีมีจ�ำนวนหน้า x หน้า

	 แก้วอ่านหนังสือเล่มแรกได้  ของเล่ม คิดเป็น x หน้า

	 วันต่อมาอ่านได้อีก 25 หน้า รวมเป็น x + 25 หน้า 

	 รวมสองวันอ่านหนังสือได้มากกว่าครึ่งเล่ม 

จะได้อสมการเป็น	 x + 25 	 >	  x

	 10( x + 25)	 >	 10( x)

	 4x + 250	 >	 5x

	 250	 >	 5x – 4x 

	 	 x	 <	 250

ตรวจสอบ	 ถ้าหนังสือเล่มนี้มีอย่างมาก 249 หน้า

	 วันแรกแก้วจะอ่านหนังสือได้  (249)  = 99.6

	 วันที่สองอ่านได้อีก 25 หน้า รวมเป็น 25 + 99.6 = 124.6 หน้า

	 ครึ่งหน่ึงของจ�ำนวนหน้าทั้งหมดของหนังสือเล่มนี้ คือ  = 124.5 หน้า

ดังนั้น 	 รวมสองวันแก้วอ่านหนังสือได้มากกว่าครึ่งเล่ม ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

ตอบ   	 หนังสือเล่มน้ีมีอย่างมาก 249 หน้า	
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ขั้นสอน

2. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3 - 5 คน ให้เรียนแต่ละกลุ่มระดมความคิดเพื่อสร้างโจทย์ปัญหาเกี่ยวกับ

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว จากสถานการณ์ในชีวิตประจ�ำวัน

3. ครูสุ่มให้นักเรียนแต่ละกลุ่มออกมาอภิปรายวิธีการหาค�ำตอบของอสมการจากโจทย์ที่แต่ละกลุ่ม สร้างขึ้น 

ให้เพื่อน ๆ ได้ซักถามเพื่อความเข้าใจ

4. ครูอภิปรายเพิ่มเติมจากค�ำตอบของนักเรียนแต่ละกลุ่ม

5. ครูให้นักเรียนท�ำโจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เพื่อเก็บคะแนน 1 ข้อ ดังนี้

	  

รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้ารูปหน่ึงมีอัตราส่วนของความกว้างต่อความยาว เป็น 3 : 5 และม	ี

ความยาวรอบรูปไม่น้อยกว่า 48 เซนติเมตร รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ารูปนี้มีพื้นที่อย่างน้อยเท่าไร 

วิธีท�ำ	 รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้ารูปหนึ่งมีอัตราส่วนของความกว้างต่อความยาว เป็น 3 : 5	 	

	 ถ้ารูปส่ีเหล่ียมผืนผ้ามีความกว้างด้านละ     3x เซนติเมตร

	 แล้วรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้าจะมีความยาวด้านละ 5x เซนติเมตร

	 จากความสัมพันธ์ ความยาวรอบรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ามีความยาวรอบรูป

	 ไม่น้อยกว่า 48 เซนติเมตร

	 	 	 จะได้อสมการเป็น 	  2(3x + 5x) 	  ≥ 	 48

	 	 	 	 8x	  ≥ 	 24

	 	 	 	  x	  ≥ 	 3 	

ตรวจสอบ	 ถ้าให้ x แทนจ�ำนวนที่มีค่าไม่น้อยกว่า 3 

	 จะได้รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้ามีความกว้างไม่น้อยกว่าด้านละ 3(3) = 9

	 	 ส่ีเหล่ียมผืนผ้ามีความยาวไม่น้อยกว่าด้านละ 5(3) = 15

	 จะได้ อัตราส่วนของความกว้างต่อความยาวเป็น 9 : 15 หรือ 3 : 5

	 	 และมีความยาวไม่น้อยกว่าด้านละ 15 เซนติเมตร

	 น่ันคือ รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้ามีพื้นท่ีอย่างน้อย 9 x 15 = 135 ตารางเซนติเมตร

ตอบ   	 รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้ารูปน้ีมีพื้นที่อย่างน้อย 135 ตารางเซนติเมตร 

6. ครูให้นักเรียนท�ำใบงานที่ 1.10 เรื่อง โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการ เป็นการบ้านเพื่อทบทวนความรู้



133

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓  ภาคเรียนที่ ๒  ปีการศึกษา ๒๕๖๐

ขั้นสรุป

7. ครูและนักเรียนช่วยกันสรุปความรู้ ดังนี้	

 

การแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ต้องก�ำหนดตัวแปรแทนจ�ำนวนที่เรา

ต้องการทราบค่า แล้วเขียนปัญหาในรูปอสมการ จากนั้นจึงหาค�ำตอบของอสมการ

8. ครูช้ีชวนให้นักเรียนสังเกตว่าในการแก้โจทย์ปัญหา  ควรมีการตรวจสอบความสมเหตุสมผลของ ค�ำตอบ 

เช่น ในตัวอย่างที่ 1 ในหนังสือเรียนหน้าที่ 21 โจทย์ต้องการหาจ�ำนวนของน�้ำขวดเล็กที่ป้องต้องการ	

ซื้อมาขาย ซึ่งต้องเป็นจ�ำนวนเต็มบวก แต่ถ้านักเรียนหาค�ำตอบได้เป็นจ�ำนวนเต็มลบ แสดงว่าอาจเกิด	

ข้อผิดพลาดในการสร้างอสมการหรือในการค�ำนวณ

แหล่งการเรียนรู้/สื่อ

1.	หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 2

2.	สไลด์การสอน

3. ใบงานที่ 1.10 เรื่อง โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการ

การวัดผลและการประเมินผล

1. นักเรียนแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยใช้สมบัติของการไม่เท่ากันได้ ร้อยละ 80

2. นักเรียนแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้ ร้อยละ 80 



134

คู่มือครูพระราชทานสอนทางไกลผ่านดาวเทียมสำ�หรับโรงเรียนปลายทาง

9. บันทึกผลหลังสอน
ผลการเรียนรู้

...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

ปัญหาและอุปสรรค

...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

ข้อเสนอแนะ/แนวทางแก้ไข

...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

	 ลงชื่อ ........................................................................... ผู้สอน

	 ( ........................................................................... )

	 วันที่ ............... เดือน ........................................ พ.ศ. ..................

10. ความคิดเห็น/ข้อเสนอแนะของผู้บริหารหรือผู้ที่ได้รับมอบหมาย
...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................

	 ลงชื่อ ........................................................................... ผู้ตรวจ

	 ( ........................................................................... )

	 วันที่ ............... เดือน ........................................ พ.ศ. ..................
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ใบงานที่ 1.1

เรื่อง อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

1.	 จงเขียนประโยคสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์แทนประโยคในแต่ละข้อต่อไปนี้ (ใช้ X แทนตัวไม่ทราบค่า)

1) สองเท่าของจ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงรวมกับสามมากกว่าสิบห้า 

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

2) จ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงรวมกับสิบแปดน้อยกว่าหรือเท่ากับสี่สิบห้า 

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

3) สามเท่าของจ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงหักออกด้วยเก้ามากกว่าหรือเท่ากับห้าสิบห้า 

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

4) สองเท่าของผลต่างของจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งกับสิบเก้ามีค่าไม่เกินสามสิบสอง

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

5)	ผลบวกของจ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงกับสิบสอง เมื่อหารด้วยสามมีค่าไม่มากกว่าเจ็ด  

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

2.	 ขีด  หน้าข้อประโยคที่เป็นอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว และ  หน้าข้อประโยคที่ไม่เป็นอสมการ 

	 เชิงเส้นตัวแปรเดียว

............. 1)	 4x + 3 = 8 	 ............... 2)	 8 + 3d < 25

............. 3)	 9(x – 1) ≠ 12 	 ............... 4)	 y2 = 36

............. 5)	 5x + 1 ≥ x – 7	  ............... 6) 	 y – 2 ≤ 24

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………
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เฉลยใบงานที่ 1.1

เรื่อง อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

1.	 จงเขียนประโยคสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์แทนประโยคในแต่ละข้อต่อไปนี้ (ใช้  แทนตัวไม่ทราบค่า)

1) สองเท่าของจ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงรวมกับสามมากกว่าสิบห้า 

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

2) จ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงรวมกับสิบแปดน้อยกว่าหรือเท่ากับสี่สิบห้า 

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

3) สามเท่าของจ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงหักออกด้วยเก้ามากกว่าหรือเท่ากับห้าสิบห้า 

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

4) สองเท่าของผลต่างของจ�ำนวนจ�ำนวนหนึ่งกับสิบเก้ามีค่าไม่เกินสามสิบสอง

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

5)	ผลบวกของจ�ำนวนจ�ำนวนหน่ึงกับสิบสอง เมื่อหารด้วยสามมีค่าไม่มากกว่าเจ็ด  

	 เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้  .........................................................................................................

2.	 ขีด  หน้าข้อประโยคที่เป็นอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว และ  หน้าข้อประโยคที่ไม่เป็นอสมการ 

	 เชิงเส้นตัวแปรเดียว

............. 1) 4x + 3 = 8 	 ............... 2) 8 + 3d < 25

............. 3) 9(x – 1) ≠ 12 	 ............... 4) y2 = 36

............. 5) 5x + 1 ≥ x – 7	 ............... 6) y – 2 ≤ 24

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………

2x + 3 > 15

x + 18 ≤ 45

3x + 9 ≥ 55

2(x – 19) ≤ 32 หรือ 2(19 – x) ≤ 32

(x + 12) ÷ 3 ≤ 7
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เรื่อง ค�ำตอบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………

แบบฝึกหัดที่ 1.2

1. จงหาค�ำตอบของอสมการต่อไปนี้ 

1.	x + 3 > 9	

……………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………

….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….…………………

.………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….

………………….………………….………………….…………………......………………….………………….……….......................…….

2.	2x – 1 < 3	

……………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………

….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….…………………

.………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….

………………….………………….………………….…………………......………………….………………….……….......................…….

3.	7x + 4 > 18	

……………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………

….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….…………………

.………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….

………………….………………….………………….…………………......………………….………………….……….......................…….

4.	2(a – 3) ≥ 12

……………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………

….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….…………………

.………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….

………………….………………….………………….…………………......………………….………………….……….......................…….

5.	  ≤ 1
……………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………

….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….…………………

.………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….………………….

………………….………………….………………….…………………......………………….………………….……….......................…….
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เฉลยแบบฝึกหัดที่ 1.2

1. จงหาค�ำตอบของอสมการต่อไปนี้ 

1. x + 3 > 9	

วิธีท�ำ เมื่อแทน x ด้วยจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 6 ในอสมการ x + 3 > 9 แล้วจะได้อสมการที่เป็นจริง 

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ x + 3 > 9 คือ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 6   

ตอบ  จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 6   

2. 2x – 1 < 3	

วิธีท�ำ เมื่อแทน x ด้วยจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า 2 ในอสมการ 2x – 1 < 3 แล้วจะได้อสมการที่เป็นจริง 

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ 2x – 1 < 3 คือ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า 2  

ตอบ  จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า 2  

3. 7x + 4 > 18	

วิธีท�ำ เมื่อแทน x ด้วยจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 2 ในอสมการ 7x + 4 > 18 แล้วจะได้อสมการที่เป็นจริง 

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ 7x + 4 > 18 คือ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 2  

ตอบ  จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า 2  

4. 2(a – 3) ≥ 12

วิธีท�ำ เมื่อแทน a ด้วยจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 9 ในอสมการ 2(a – 3) ≥ 12 

แล้วจะได้อสมการที่เป็นจริง 

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ 2(a – 3) ≥ 12 คือ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 9  

ตอบ  จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 9 

5.  ≤ 1
วิธีท�ำ เมื่อแทน a ด้วยจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 8  ในอสมการ  ≤ 1 
แล้วจะได้อสมการที่เป็นจริง 

ดังนั้น ค�ำตอบของอสมการ  ≤ 1คือ  จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 8  

ตอบ   จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 8  

เรื่อง ค�ำตอบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………
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ใบงานที่ 1.3

เรื่อง กราฟแสดงค�ำตอบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ค�ำชี้แจง ให้นักเรียนเขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการที่ก�ำหนดให้ต่อไปนี้

อสมการ กราฟแสดงค�ำตอบ

1. y ≠ 0

-1 -0 1 2 3 4 5

2. a > -3

-3 -2 -1 0 1 2 3

3. n < 4

-2 -0 2 4 6 8 10

4. m ≤ 10

-5 0 5 10 15 20 25

5. y ≥ 5

-5 0 5 10 15 20 25

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………
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เฉลยใบงานที่ 1.3

เรื่อง กราฟแสดงค�ำตอบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ค�ำชี้แจง ให้นักเรียนเขียนกราฟแสดงค�ำตอบของอสมการที่ก�ำหนดให้ต่อไปนี้

อสมการ กราฟแสดงค�ำตอบ

1. y ≠ 0

-1 -0 1 2 3 4 5

2. a > -3

-3 -2 -1 0 1 2 3

3. n < 4

-2 -0 2 4 6 8 10

4. m ≤ 10

-5 0 5 10 15 20 25

5. y ≥ 5

-5 0 5 10 15 20 25

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………
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ใบงานที่ 1.4

เรื่อง กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

1.	 จงหาว่ากราฟแสดงค�ำตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้ แสดงจ�ำนวนใดบ้าง (เขียนค�ำตอบอยู่ในรูปของตัวแปร x)

1.	

2.	

3.	

4.	

5.	

2. จงหาว่ากราฟแสดงค�ำตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้ แสดงจ�ำนวนใดบ้าง (เขียนค�ำตอบอยู่ในรูปของประโยค 

	 ข้อความ)

	 1.	
	 -3	 -1	 0	 1	 3	 5

	 2.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 3.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………
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	 4.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 5.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 6.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 7.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 8.	
-3	 	 -1	 	 0	 	 1	 	 3	 	 5
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เฉลยใบงานที่ 1.4

เรื่อง กราฟแสดงค�ำตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

1.	 จงหาว่ากราฟแสดงค�ำตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้ แสดงจ�ำนวนใดบ้าง (เขียนค�ำตอบอยู่ในรูปของตัวแปร x)

1.	

2.	

3.	

4.	

5.	

2. จงหาว่ากราฟแสดงค�ำตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้ แสดงจ�ำนวนใดบ้าง (เขียนค�ำตอบอยู่ในรูปของประโยค 

	 ข้อความ)

	 1.	
	 -3	 -1	 0	 1	 3	 5

	 2.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 3.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่น้อยกว่า 5

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 0

x ≤ -1

-2 < x ≤ 8

-5 < x < 5

0 ≤ x < 6

x ≠ 0

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ -2 แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 8
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	 4.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 5.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 6.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 7.	
-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 8.	
-3	 	 -1	 	 0	 	 1	 	 3	 	 5

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า -2

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่า -2 แต่น้อยกว่า 8

ตอบ จ�ำนวนจริงที่มากกว่า -4 แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 6

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนที่มากกว่าหรือเท่ากัับ -2

ตอบ จ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 0
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ใบงานที่ 1.7

 ให้นักเรียนแก้อสมการต่อไปนี้

1.  + 2 ≠ 3

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

2. x + 5 ≠ 10

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

3.  ≠ 14

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

4. 0.7x ≠ 0.3x + 2

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………
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เฉลยใบงานที่ 1.7

ให้นักเรียนแก้อสมการต่อไปนี้

1. จงแก้อสมการ  + 2 ≠ 3

วิธีท�ำ 	 หาค�ำตอบของสมการ  + 2 = 3

	 น�ำ -2 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

จะได้ 	  + 2+ (-2)	 =	 3 + (-2)

	 =	 1

	 น�ำ 4 มาคูณทั้งสองข้างของสมการ

	 ( ) (4)	 =	 (1)(4)

	 x	 =	 4

ดังนั้น 4 เป็นค�ำตอบของสมการ  + 2 = 3

นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ  + 2 ≠ 3 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 4

2. x + 5 ≠ 10	

วิธีท�ำ	 หาค�ำตอบของสมการ x + 5 =10

	 น�ำ -5 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

จะได้ 	  x + 5 + (-5)	 =	 10 + (-5)

 	    x	 =	 5

ดังนั้น 5 เป็นค�ำตอบของสมการ x + 5 =10

นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ x + 5 ≠ 10 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 5

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………
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3.  ≠ 14

วิธีท�ำ	 หาค�ำตอบของสมการ  = 14

	 น�ำ 8 มาคูณทั้งสองข้างของสมการ

จะได้ 	  ( ) (8)	 =	 (14) (8)

 	       x + 1	 =	 112

	 น�ำ -1 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

	 จะได้	 x + 1 + (-1)	 =	 112 + (-1) 

 	     x	 =	 111

ดังนั้น 111 เป็นค�ำตอบของ  = 14

นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ    ≠ 14 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 111

4. 0.7x ≠ 0.3x + 2

วิธีท�ำ	 หาค�ำตอบของสมการ 0.7x = 0.3x + 2

	 น�ำ -0.3x มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

จะได้	  0.7x + (-0.3x)	 =	 0.3x + 2 + (-0.3x) 

	   0.4x	 =	 2 

	 น�ำ   มาคูณทั้งสองข้างของสมการ

	  (0.4x)( )	 =	 (2)( ) 

	    x	 =	 5

ดังนั้น 5 เป็นค�ำตอบของสมการ 0.7x = 0.3x + 2

นั่นคือ ค�ำตอบของอสมการ 0.7x ≠ 0.3x + 2 คือจ�ำนวนจริงทุกจ�ำนวนยกเว้น 5
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ใบงานที่ 1.10

เรื่อง โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการ

ค�ำชี้แจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีหาค�ำตอบของโจทย์อสมการต่อไปนี้

1.	เด็กหญิงกตัญญู ซื้อตุ๊กตามาขายในเทศกาลปีใหม่ 20 ตัว ราคาตัวละ 120 บาท วันที่ 29 ธันวาคม ขายตัวละ 	

	 130 บาท วันที่ 30 ธันวาคม ขายไปในราคาตัวละ 125 บาท เมื่อขายหมดได้ก�ำไรมากกว่า 120 บาท อยากทราบว่า	

	 วันที่ 30 ธันวาคม ขายตุ๊กตาได้เท่าไร

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................	

	 ....................................................................................................................................................................................

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………
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2.	สมชายต้องการปลูกต้นลองกองเป็น 1
3 ของจ�ำนวนต้นมังคุด แต่สมชายปลูกต้นไม้สองชนิดรวมกันได้น้อยกว่า  

	 100 ต้น อยากทราบว่าสมชายจะปลูกต้นลองกองได้อย่างมากกี่ต้น

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

...................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	

....................................................................................................................................................................................	
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เฉลยใบงานที่ 1.10

เรื่อง โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการแก้อสมการ

ค�ำชี้แจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีหาค�ำตอบของโจทย์อสมการต่อไปนี้

1.	เด็กหญิงกตัญญู ซื้อตุ๊กตามาขายในเทศกาลปีใหม่ 20 ตัว ราคาตัวละ 120 บาท วันที่ 29 ธันวาคม ขายตัวละ 	

	 130 บาท วันที่ 30 ธันวาคม ขายไปในราคาตัวละ 125 บาท เมื่อขายหมดได้ก�ำไรมากกว่า 120 บาท อยากทราบว่า	

	 วันที่ 30 ธันวาคม ขายตุ๊กตาได้เท่าไร

	 วิธีท�ำ	 เด็กหญิงกตัญญูซื้ตุ๊กตามาขายในเทศกาลปีใหม่	 20 	 ตัว

	 	 ให้วันที่ 29 ธันวาคม ขายตุ๊กตาได้จ�ำนวน	 a 	 ตัว

ดังน้ัน วันที่ 30 ธันวาคม ขายตุ๊กตาได้	 20 – a	 ตัว	

ซื้อตุ๊กตามาขายในเทศกาลปีใหม่ 20 ตัว ราคาตัวละ	 120	 บาท	  

ลงทุนซื้อตุ๊กตาเป็นเงิน 20 x 120 = 2,400	 บาท	

วันที่ 29 ธันวาคม ขายตัวละ 130 บาท วันที่ 30 ธันวาคม ขายไปในราคาตัวละ 125 บาท	  

ได้เงิน 130a + 125(20 – a) เมื่อขายหมดได้ก�ำไรมากกว่า 120 บาท	

(เงินที่ได้จากการขาย - เงินที่ลงทุน = เงินก�ำไร)	

130a + 125(20 – a) – 2,400	 >	 120	

130a + 2500 – 125a – 2,400	 >	 120

 	 5a + 100	 >	 120	

5a	 >	 120 – 100	

		 a	 >	 4	

	 ตรวจค�ำตอบ ถ้าวันที่ 29 ธันวาคม ขายตุ๊กตาได้อย่างน้อย 5 ตัว 

	 	 จะได้วันที่ 30 ธันวาคม ขายตุ๊กตาได้ 15 ตัว	

	 	 ดังน้ัน จะขายได้เงิน 130(5) + 125(15) = 2,525 บาท

	 	 ซึ่งจะได้ก�ำไร 2,525 – 2,400 = 125

	 	 	 มากกว่า 120 บาท ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

	 ดังนั้น 	 วันที่ 30 ธันวาคม ขายตุ๊กตาได้อย่างมาก 15 ตัว 

	 ตอบ 	 วันที่ 30 ธันวาคม ขายตุ๊กตาได้อย่างมาก 15 ตัว

ชื่อ ………………………………………………………………..………………… ชั้น…………………………………… เลขที่…….............………



ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓  ภาคเรียนที่ ๒  ปีการศึกษา ๒๕๖๐
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2.	สมชายต้องการปลูกต้นลองกองเป็น 1
3 ของจ�ำนวนต้นมังคุด แต่สมชายปลูกต้นไม้สองชนิดรวมกันได้น้อยกว่า  

	 ต้น อยากทราบว่าสมชายจะปลูกต้นลองกองได้อย่างมากกี่ต้น

	 วิธีท�ำ	 ให้สมชายปลูกต้นมังคุด	 a	 ต้น	

	 	 สมชายต้องการปลูกต้นลองกองเป็น	 1
3
	 ของจ�ำนวนต้นมังคุด	  

	 	 ดังน้ันปลูกต้นลองกอง	 1
3
 a	 ต้น	

	 	 แต่สมชายปลูกต้นไม้สองชนิดรวมกันได้น้อยกว่า 100 ต้น	  

	 	 เขียนเป็นอสมการได้ดังน้ี	  a + 13 a	 <	 100	

	 	 จะได้	 3a + a	 <	 300	

	 4a	 <	 300	  

	 	 a	 <	 75	

	 	 แสดงว่า สมชายปลูกต้นมังคุดน้อยกว่า 75 ต้น

	 ดังนั้น สมชายปลูกต้นลองกองมากกว่า 13 a = 
1
3 x 75 = 25 ต้น	

	 ตรวจค�ำตอบ	 ถ้าสมชายปลูกต้นมังคุดอย่างมาก 74 ต้น 

	 	 	 สมชายต้องการปลูกต้นลองกองเป็น 13 x 74 ≈ 25 ต้น 

	 	 	 สมชายปลูกต้นมังคุดและลองกอง รวมกันเป็น 74 + 25 = 99 ต้น 

	 	 	 และสมชายปลูกต้นไม้สองชนิดรวมกันได้น้อยกว่า 100 ต้น ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

	 ดังนั้น 	 สมชายต้องการปลูกต้นลองกองอย่างมาก 25 ต้น

	 ตอบ 	 สมชายต้องการปลูกต้นลองกองอย่างมาก 25 ต้น    



คู่มือครูพระราชทานสอนทางไกลผ่านดาวเทียมสำ�หรับโรงเรียนปลายทาง
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เอกสารอ้างอิง

ศึกษาธิการ, กระทรวง. ตัวชี้วัดและสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ตามหลักสูตร

	 แกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551. กรุงเทพมหานคร : โรงพิมพ์ ชุมนุมสหกรณ์การเกษตร

	 แห่งประเทศไทย, 2551.
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ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3. กรุงเทพมหานคร : สกสค, 2555.


